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Befektetések

Megtakaritas vagy befektetés?

E két kifejezést a hétkoznapi ember szinonimaként haszndlja, dm a pénzlgyi szakma
kiilonbséget tesz koztlik, még ha igazan éles hatar nem is huzhatd kozéjik. A
megtakaritasoknak inkdbb a téke felhalmozasa, értékének megdrzése és a kockazat
minimalizalasa a célja, mig a befektetésekkel szemben mar hozamelvaras is megfogalmazodik.
Minden befektet6nek sajat kockazatvallalasi hajlanddsaga alapjan kell dontenie arrél, mibe
fekteti pénzét, am annak tudatdban, hogy magasabb hozam csak magasabb kockazattal
érhetd el.

Ahhoz, hogy kell6 magabiztossaggal kezeljiik befektetéseinket, kétféle ismeretre van
sziikségilink: matematikaira és pénziigyire. A kovetkezé rovid elméleti bevezet6ben
attekintjiik a pénziigyi Osszefiiggéseket, majd a feladatok soran megmutatjuk, hogy a
matematika 6ran tanultak hogyan segitenek minket a gazdasagi jellegili dontésekben.

A pénz idoértéke

Ha donthetnél arrdl, hogy mikor nyerj a lottdon 100 millid forintot, ma vagy egy hénap mulva,
mit mondanal? Bizonyara azt, hogy ma, hiszen Ugy gondolod, a ma megszerzett pénz biztosabb,
ki tudja, mi torténik egy hénap alatt. Am nemcsak a bizonytalansagi tényezé az, ami miatt
valdban ez a helyes dontés. Ha pénzligyi szempontbdl vizsgaljuk a kérdést, akkor is emellett
kell voksolnunk. De vajon miért? Nem ugyanannyit ér 100 millié forint most, mint egy hénap
mulva? Nem bizony. Gondolj csak bele abba, hogy ha mar ma hozzdjutsz ehhez a
pénzosszeghez, azt akdr azonnal be is fektetheted. Vagyis mar ma elkezd kamatozni, igy

holnap mar tobbet is ér, egy hdnap mulva pedig még tobbet. Tehat ha csak egy hdnap mulva
kapod meg ugyanazt a nyereményt, hatranyban leszel.

A mai pénz tébbet ér, mint a jévében esedékes azonos 6sszeg.

Ezt hivjuk a pénz id6értékének. Hogy pontosan mennyi az értéke egy jov6beli id6pontban, azt
a kamatldbak ismeretében ki is tudjuk szamolni. Altalanos szabalyként azt mondhatjuk, hogy
annal tobb, minél nagyobb a kamatldb és minél hosszabb ideig kamatozik. Rossz dontést
hozunk tehat, ha nem fektetjiik be megtakaritasunkat, hanem példaul otthon tartjuk, hiszen
igy csak a névértékét (nomindlis értékét) 6rzi meg pénziink. Ez azt jelenti, hogy ha egy papirra
leirjuk megtakaritasunk 6sszegét egy jov6beli id6pontban, ugyanazt a szamot fogjuk Iatni ott,
mint most, hiszen a szdm szerinti dsszege ugyanaz lesz. Am a realértéke, vagyis amennyi
terméket vasarolni tudunk érte, csokkenni fog. A pénziink tehat ebben az esetben veszit
értékébdl, hiszen a termékek ara az id6 el6rehaladtaval altaldban né. Ha pénziink nem koéveti
ezt a novekedést, akkor abbdl az 6sszeghdl, amib6l ma még meg tudunk venni egy adott
terméket, egy év mulva lehet, hogy nem fogjuk tudni. A legnagyobb hibat tehat akkor kévetjlik
el dnmagunkkal szemben, ha egyrészt nem gondoskodunk megtakaritdsaink realértékének
novekedésérdl vagy legalabb szinten tartasardl, masrészt nem alapozzuk meg pénziigyileg is



sajat jovinket, vagyis nincs havi rendszeres megtakaritdsunk, hiszen a legkisebb megtakaritds
is oridsira duzzadhat a kamatok altal.

Mivel ugyanaz a pénzosszeg eltérd id6pontokban eltérd értékkel bir, pénziink értékének
meghatdrozasakor a kiilonb6z6 id6pontokban esedékes oOsszegeket nem adhatjuk
egyszerlien csak 0ssze, hanem ,kdz6s nevez6re” kell hoznunk 6ket. A k6z0s nevez6 ebben az
esetben egy altalunk valasztott, adott id6pont, amely id6pontra kiszamoljuk az értékiket,
hogy 6sszehasonlithatéva véljanak.

Ez az azonos id6pont lehet a jov6ben, ebben az esetben valamennyi 6sszegnek a jov6beni
értékét (future value, FV) szamitjuk ki ugy, hogy - egy kamatozasi id6szakot feltételezve - az
aktudlis értékét (present value, PV, jelenérték) megszorozzuk az (1 + r)-rel (r: a szazalékban
meghatdrozott kamatldb tizedes tort formaban torténd kifejezése, példaul az 5% = o6t
szdzadrész, azaz 0,05 ), tehat FV =PV x (1 +r). Vagyis a most, a jelenben ismert 6sszeghez
hozzdadjuk a jov6beni kamatokat.

De akar valaszthatjuk azonos id6pontnak a jelent is, ekkor jelenérték szamitasara keril sor.
Ilyenkor — ismét egy kamatozasi idGszakot feltételezve - a jov6ben varhatd pénzdsszegeket
elosztjuk az (1+r)-rel, tehdt PV=FV/(1+r), vagyis csokkentjik értékiket a kamatok
Osszegével, igy megkapjuk a mai értéket. Ezt a miveletet diszkontalasnak nevezzik. A fentiek
alapjan lathatjuk, hogy a pénz értékelése sordn a kamatlab és az id6 a két legfontosabb
tényez6. (Fontos egyszerUsitéssel éltlink: egyetlen idGszakot vizsgaltunk és a kamatlab erre az
id6szakra vonatkozott.)

Lehetoségeink pénziink befektetésére

Pénziink befektetésének szamos lehetdsége, alternativaja létezik. Kamatoztathatjuk azt
bankbetétekben, fektethetjiik valutaba, devizdba az arfolyamvaltozdsra spekuldlva, de
donthetiink az értékpapirok, vagy akar az ingatlanvasarlas mellett is. Barmelyiket valasztjuk, a
pénz id6értékének meghatdrozd szerepe van az 6sszehasonlitasban, az értékelésben. Azt a
t6kenovekményt, amelyet a befektetésiink 6sszesen biztosit szamunkra, hozamnak nevezziik.
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A hozamot terhel6 add

A befektetések értékelésekor fontos figyelembe venni, hogy az allam a megszerzett
jovedelmek egy részét addé formajaban elvonja. Mindannyian ismerjik a személyi
jovedelemaddt, amit pl. a munkabériinkbdl vonnak le. Mivel a kamat, vagy példaul az
arfolyamnyereség is megszerzett jévedelem, igy ez utdn is addzni kell. A kamatjovedelem utan
fizetend6 add mértéke éppugy, mint a tobbi megszerzett jovedelemé 15% (2019-ben). Ez
alapjan tehat nincs kiilonbség pl. a munkaval szerzett jovedelem, és a kamatokbdl, egyéb
hozam formdjaban elért jovedelmek kozott.

Az ugynevezett kamatado kiszamitdsa, levondsa és dllamkasszaba torténd befizetése a bank
feladata. Erre az adott idGszakra jutd kamatkifizetés (kamatjévairds) idépontjaban, de
legkés6bb évente keriil sor. A hosszu tavu megtakaritdsok Osztonzését szolgdld tartds
befektetési szamla (TBSZ) az 6t éven tuli pénzlekdtés esetén lehetlséget teremt a
kamataddmentességre.

Kezdddhet a szamolas!
Az aldbbifeladatok megmutatjak, hogy a killonb6z6 megtakaritasi formak esetén hogyan segit
minket a matematika a tudatos befektetési dontés meghozatalaban.



9. évfolyam

FELADATOK 9. évfolyam

Kamatozasi formak

Megtakaritdsainkat egyszer( vagy kamatos kamatozassal kéthetjiik le a bankokban.

Az egyszer(i kamatozas lényege, hogy a lekotési id6szak végén, a kamatjévairas soran a bank
a betétesnek kifizeti az id6szakra juté kamat Osszegét (a kamataddval csokkentve). Az
eredetileg befektetett pénzosszeg ismét lekdthetd a bankban, a kapott kamat azonban nem
keril lekdtésre, hanem szabadon elkdlthetd. Ezt a befektetési format altaldban azok valasztjak,
akik az igy nyert kamatdsszeggel ki szeretnék egésziteni megélhetésre fordithatd
jovedelmiiket (pl. nyugdijasok), vagy egy adott kiadast szeretnének bel6le finanszirozni (pl.
nyaralast).

Hogyan szamolunk ilyen esetben?

Képletiink:

Az elért pénzésszeg="T - (1 + %)'

akamat=T - (%),

ahol T a lekotétt dsszeg, téke, p a kamatldb, n pedig a kamatfizetés gyakorisagdnak! szdma.
Eves kamatfizetés esetén pl. 2 év alatt kétszer irjak jova a kamatot, tehét az n értéke ekkor 2
lesz.

A pénziigyi életben a T-t jelenértéknek nevezik (PV, present value), az elért pénzosszeget
jovébeni értéknek (FV, future value), a kamatlab jele pedig az r. Az ,,” kamatlab szazalékban
van megadva, ezért a szdzalék szdzadrészként értelmezve kozvetlenil tizedes tortben
alkalmazhato.

A képlet ezek szerint tehat FV=PV - (1 +1r - n)

A masik lehet6ség a kamatos kamatozas vdlasztasa, melyet Albert Einstein a vildg 8.
csodajaként emlegetett. Hamarosan te is megérted, miért. Ebben az esetben a kezdetben
befektetett pénzdsszeg a kamatfizetést kovetéen névekedni fog a kamat 6sszegével, tehat a
kamat is t6kévé valik (pénzigyi szoval: t6késitik) az ujbdli lekotés soran. Ez a nagyobb 6sszeg
kamatozik a kévetkezd id6szakban, vagyis a korabban megszerzett kamat is kamatozéva valik,
innen szarmazik az elnevezés: kamatos kamat.
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Hogyan szamolunk ilyen esetben?

KépletUnk:T-(1+L)-(1+L)-“_.(1+L)=T.(1+L)n

100 100 100 100

A kézgazdaszok jelolésével élve:
Fv=Pv-(1+7r)-Q+7r)-..-(A+7r)=PV-(1+1r)"

Erre a kétféle kamatozasi formara nézziink most néhany feladatot.

1. feladat

Nydari munkad eredményeként 250 000 Ft nettd jovedelemre? tettél szert. Régi nagy vagyad
teljestilt igy, hiszen meg tudtad venni azt az 50 000 Ft-os kerékpart, amit hdonapok 6ta
nézegettél a kirakatban. A megmaradt pénzosszeget tovabbtanulasodra szeretnéd forditani,
ezért azt tervezed, hogy lekoétod egy bankban 3 évre. Harom bank ajanlatat vizsgalod meg,
melyek a kovetkezdk:

Bank A B C
Eves kamatlab 3 éves
lekotés esetén, éves 1,5% 2,4% 0,99%
kamatfizetéssel

Az éves kamatokat mindharom bank évente fizeti ki, ami nem adddik hozza a lek6tott t6kéhez,
azaz mindhdarom bank egyszerl kamatozdssal szamol. A szamlavezetési koltségtdl és a
kamataddtol most eltekintiink.

a) Kévesd nyomon befektetésedet az ,, A" bankban! Toéltsd ki az alabbi tablazatot a bank altal
kifizetett kamatok alapjan! (A kifizetett kamatot most 6sszegszer(ien vizsgdljuk, nem az
értékét szeretnénk meghatarozni.)

A kerékpdr megvasarlasa utan megmaradt 6sszeg 200000Ft.

Ev Lekotott toke Kamat Végosszeg (FV)
1. 200000 Ft 3000 Ft 203000 Ft
2. 200000 Ft 3000 Ft 206000 Ft
3. 200000 Ft 3000 Ft 209000 Ft

INettd jovedelem: a személyi jévedelemadd (15%) és a jarulékok (18,5%) levonasat kovetSen kézhez kapott
Osszeg, 2018-ban a bruttd jovedelem 66,5%-a. Diakmunka esetén csak személyi jovedelemadot kell fizetni,
jarulékokat nem.
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b) Osszegezd a tablazatban, mennyi kamatot fizetnek ki az egyes bankok szdmodra a 3 év
alatt! (A kifizetett kamatot ismét csak 0sszegszer(en vizsgdljuk, nem az értékét szeretnénk

meghatarozni.)

Az ,,A” bank esetén 200000 Ft-0,015=3000 Ft a bank altal egy év utdn fizetend6 kamat.
Harom év alatt ez 6sszesen 3:3000=9000 Ft. A befektetett 6sszeg minden évben 200 000 Ft

volt.

Hasonldan a B bank esetén 4800 Ft a kifizetett kamat évente, ami a harom év alatt 6sszesen

14400 Ft.

C bank esetén 1980 Ft évente, igy 0sszesen 5940 Ft kamatot fizet ki a bank.

alatt

Bank A B R
Eves kamatlab 3
, veskamatab 2 1,5% 2,4% 0,99%
éves lekotés esetén
AHASHEES (BT & G 9000 Ft 14 400 Ft 5940 Ft

c) Melyik befektetési lehetdséget valasztanad? Allitsd csdkkend sorrendbe a bankokat a

kifizetett kamatok alapjan, és hatarozd meg a kilonbségeket!

Banki kamatok

csékkend sorrendben Bank neve Kamat 6sszege (Ft)
1. B
2. A
3. C

Kiilonbségek:
1-2. k6z6tt:14400 Ft-9000 Ft = 5400 Ft
2-3. k6z6tt:9000 Ft-5940 Ft = 3060 Ft

1-3. kozo6tt: 14400 Ft-5940 Ft = 8460 Ft

d) Van esetleg jobb Otleted pénzed befektetésére? Ismersz mas befektetési lehet&ségeket?

Pénziinket a banki lekotéseken kivil fektethetjiuk értékpapirokba (allamkotvény, vallalati

kotvények, részvény), valutaba, devizdba, ingatlanba stb. is. A befektetett 6sszeg nagysaga

is befolyasolja lehet8ségeinket. Az ingatlanvasarlas nagyobb pénzosszeget igényel, dm a

lakdsarak jelenleg tapasztalhatd jelentés emelkedése miatt kiemelked6 hozammal jar.

3Az éves kamatlab a lekotés id6tartama szerint eltérd lehet. Ez azt jelenti, hogy az éves kamatlaba egy féléves vagy egy egy
éves lekotésnek mas és mas lesz/lehet, mint a példaban szerepl6 3 éves lekotésé.
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Kisebb pénzdsszegbdl elsGsorban értékpapirokat, illetve valutdt# és devizat> tudunk
vasarolni. A valuta és deviza esetén az drfolyamvaltozas jelentheti a befektetd hasznat, ami
devizabefektetés esetén még a lekotés kamataval is kiegészil, am az arfolyamvaltozds
irdnya bizonytalan, igy ez akar veszteséggel is jarhat. Ertékpapirok esetén a
részvényarfolyam a piactdl fligg, az tehat szintén ingadozik pozitiv és negativ iranyba
egyarant. Kotvény vasarldsa esetén a leginkabb kiszamithaté a befektetésbdl szarmazdé
hozam, hiszen a kbtvény vasarlasakor elddnthetjiik, milyen kamatozasut valasztunk, milyen
id6tartamra. Allampapirok esetén ezek kamata is allami garanciaval van biztositva.

e) Mivel kerékpart vasaroltal, bérletet nem kell venned, igy havi 3750 Ft-ot megtakaritasz.
Hany honap alatt tériil meg igy szdmodra a kerékpar ara?

A kerékpar ara 50000 Ft. Ha havi 3750 Ft-ot spdrolunk, akkor 50000:3750~13,3.

Tehat 14 honap alatt téril meg. A havi 3750 Ft-os bérletar alternativajaként jelenik tehat
meg az 50000 Ft-os kerékparvasarlas. Erdemes esetleg egyéb alternativakat is megemliteni
a felmertl6 koltségek atgondolasaval: gyaloglas, futas — kopik a cip6, aminek
koltségvonzata lesz, esetleg térdfajas — orvosi koltségek stb.

Vond le a tanulsagot!
A feladat tanulsagai alapjan dontsd el a kovetkez6 allitasokrdl, hogy igazak, vagy
hamisak! Jelold dontésedet X-szel!

Igaz | Hamis Allitas

X Egyszerli kamatozas esetén a befektetési lehetGségek konnyen
osszehasonlithatoak.

Egyszerl kamatozasu befektetés esetén a kapott kamat a kdévetkezé
X id6szakban lekotésre, tokésitésre keriil, tehat nem hasznalhato fel
szabadon.

Ha kolcs6nadsz a szomszédodnak 10000 Ft-ot, és 6 5 honap mulva ezt
visszaadja, akkor pénziigyi értelemben elégedettek lehettek.

X

Az egyszerld kamat alapjan az éves kamatlabbdl egyértelmien eldonthetd, melyik
lehet6séget érdemes valasztani. Kamatos kamat esetén nem csak a kamatlab, hanem a
kamatfizetések szama is befolyasolja a végsé kamat 6sszegét, hiszen minél gyakrabban kerdl
t6késitésre a kamat, annal nagyobb lesz az elért kamat mértéke. (Most az egyéb felmerilé
koltségeket pl. a szdmlavezetés dijat nem vettik figyelembe.)

4valuta: kilfoldi fizet6eszkoz készpénz formdjaban (pl. eurd bankjegy, érme)
Sdeviza: készpénzt helyettesit6, de sziikség esetén készpénzre valthato fizet6eszkdz a nemzetkdzi forgalomban (pl. eurd a
bankszamlan)
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2. feladat

Fektessik most be az el6z6 feladatban szerepl6 200000 Ft-ot kamatos kamatozdasu
bankbetétbe, az el6z6 feladat szerinti kamatlabak mellett.

Bank »A” »B” »C”
Eves kamatlab 3 éves
lekotés esetén éves 1,5% 2,4% 0,99%
kamatfizetéssel

Az adott évre esé kamatot mindhdrom bank évente irja jova a szamlan, és tékésiti. A
szamlavezetési koltségtbl és a kamatadotdl most is eltekintlink.

a) Mire szamitasz, melyik kamatosszeg lesz nagyobb a hdrom év utan, az 1. feladatban
kiszamitott egyszer(i kamatozasu bankbetété, vagy a kamatos kamatozasu befektetésé?
Valaszod indokold is meg!

A kamatos kamatozasu befektetésé, mert minden évben novekszik a lekotott 0sszeg, hiszen
a kamat is t6kévé valik, igy évrdl évre tobb pénziink kamatozik.

b) Kévesd nyomon befektetésedet az A bankban! Toltsd ki az alabbi tablazatot!

Ev Lekotott indulé téke Kamat Végosszeg (FV)
1. 200000 Ft 3000 Ft 203000 Ft
2. 203000 Ft 3045 Ft 206045 Ft
3. 206045 Ft 3091 Ft 209136 Ft

c) Osszegezd a tdblazatban, mennyi kamatot fizetnek ki az egyes bankok egy év mulva és a
harom év alatt 6sszesen!

Az elsd év kamata megegyezik az el6z6 feladat kamataval.

Az ,A” banknal harom év alatt felInévekedett érték: 200000 Ft-1,0153=209136 Ft, amelybdl
a kamat 9136 Ft.

Hasonléan a ,,B” banknal: 200000 Ft-1,0243=214748 Ft, amelybdl a kamat 14748 Ft.
A ,,C” banknal: 200000 Ft-1,00993=205999 Ft, amelybdl a kamat 5999 Ft.

Ban k nA" ” B” 2 c"
, Eves kz.a_m,atlab 3, 1,5% 2,4% 0,99%
éves lekotés esetén
Kifizetett !<amat 1év 3000 Ft 4800 Ft 1980 Ft
mulva
Klflzetetif'kamat 3év 9136 Ft 14748 Ft 5999 Ft
alatt 6sszesen
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d) Melyik befektetési lehet8séget valasztanad? Allitsd csdkkend sorrendbe a bankokat a

kifizetett kamatok alapjan, és hatarozd meg a kiilonbségeket!

csii::::y;rr':?dkben Bank neve Kamat osszege (Ft)
1. B 14748
2. A 9136
3. C 5999

Kiilonbségek:
1-2. k6z6tt:14748 Ft-9136 Ft=5612 Ft
2-3. k6z6tt:9136 Ft-5999 Ft=3137 Ft

1-3. k6z6tt: 14748 Ft-5999 Ft=8749 Ft

e) Hasonlitsd 6ssze most a bankok altal év végén kifizetett kamatosszegeket a kétféle lekotési

forma esetén! Toltsd ki a tablazatot!

Bank Ev Egyszerii kamatozas Kamatos kamatozas
1. 3000 Ft 3000 Ft
LA” 2. 3000 Ft 3045 Ft
3. 3000 Ft 3091 Ft
1. 4800 Ft 4800 Ft
,B” 2. 4800 Ft 4915 Ft
3. 4800 Ft 5033 Ft
1. 1980 Ft 1980 Ft
,C” 2. 1980 Ft 1999 Ft
3. 1980 Ft 2019 Ft

Vond le a tanulsagot!

Fogalmazz meg 3 igaz Adllitast az egyszerli és a kamatos kamatozasu befektetési
lehetdségekkel kapcsolatosan! Fejezd be a mondatokat!

1. Egyszer(i kamatozas esetén nem viltozik/minden évben azonos nagysagu a kamat.
2. Kamatos kamat esetén 0sszegszerlen folyamatosan n6 a kapott kamat.
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3. Az egyszerl kamat a kamatos kamathoz képest azonos kamatlabat és tobb kamatfizetési
id&szakot feltételezve alacsonyabb hozammal jaré befektetés.

Ha tanacsot kellene adnod ismerdsodnek, melyik kamatozasi format valassza pénze
lekotésére azonos kamatlabak esetén, mit javasolnal neki?

1 éves lekotés esetén: mindkét lehet6ség azonos hozammal jar.
2 vagy tobb éves lekotés esetén: a kamatos kamat magasabb hozamot eredményez, hiszen
a kamat is t6kéveé valik.

3. feladat

Lassunk most egy példat arra is, hogyan alakulnak a kamatok, ha a kétféle lekotési forma
esetén eltérnek a kamatlabak! A kamatadotdl tekintsiink most el!

Szamlavezets bankodnal a kovetkez6 kamatlabakat lehet elérni éves lekotés esetén:

Egyszer( kamatozas Kamatos kamatozas
Kamatlab 4% 3,9%

a) Szamitsd ki, hogy ha 200 000 Ft-ot szeretnél kettg, illetve harom évre lekotni, akkor melyik
befektetési lehet6séggel jarnal jobban!

Az egyszerl kamatozas mellett
2-4%=8%-a kamat két évre,
3:4%=12%-a kamat harom évre.
Kamatos kamatozas esetén
1,039%=1,0795, tehat 7,95% a kamat két évre.
1,0393=1,1216, tehat 12,16% a kamat hdrom évre.
2 éves lekotés esetén az egyszerl kamattal jarnék jobban,

3 éves lekotés esetén a kamatos kamattal jarnék jobban.

b) Milyen tanulsdgot tudsz levonni a feladat alapjan az eltéré kamatlabbal bird, eltér6 médon
kamatozo befektetésekre vonatkozdan?

Kamatos kamatozas esetén kisebb kezdeti kamatlabbal is lehetséges, hogy tobb év alatt
végeredményben nagyobb kamathoz jutunk.
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9. évfolyam

4. feladat
Ismerkedjlink meg most a kamatadé hatdsaval!

Fektessiik be a fenti 200 000 Ft-ot évi 2,2%-o0s kamatozassal egy évre, éves kamatkifizetéssel.

a) Szamitsd ki a bank altal 1 év lekotés utan kifizetett kamat 6sszegét!

200 000 - 0,022 =4 400 Ft

b) Szamitsd ki a bank 3ltal levont, és az allamnak atutalt kamatadd 6sszegét! (A kamat utan,
mint barmely mas jovedelem utan az allam szamadra 15 % adét kell fizetni, ezt egyszerdsitve
kamataddnak nevezziik.)

4400- 0,15 =660 Ft

c) Hatarozd meg a kamatadoval korrigalt kamat 6sszegét!
4400-660=3 740 Ft
d) Szamitsd ki a kamatadoval korrigalt kamatlab mértékét!

3740:200000=0,0187 tehat 1,87% a kamataddval korrigalt kamatlab.

e) Ezt kozvetlendl is ki tudjuk szamolni a kamatlabbdl! Hatarozd meg most igy is a
kamataddval korrigalt kamatlab mértékét!

2,2% - (1-0,15) = 2,2% - 0,85 = 1,87%

f) Foglald tablazatba a kapott eredményeket!

lekotott éves lekotési | kamatadoé | kamatadé kamat.ad’o val kamataddval
m . . oy .. korrigalt L,
osszeg | kamatlab | id6szak | mértéke Osszege kamat korrigalt
(+) A 0, A 0,
(Ft) (%) (év) (%) (Ft) ssszege (Ft) kamatlab (%)
200 000 2,2 1 15 660 3740 1,87

g) Fogalmazd meg a kamatado hatasat a megtakaritdsok kamatara vonatkozdéan!

Kamatadd esetén a banki kamatlab 15%-anak megfelel6 Osszeget, mint jovedelemadot
levonjak és az dllamnak befizetik.

A levonas kovetkeztében a megtakaritasunk utani kamatot a banki kamatlab 85%-a alapjan
tudjuk kiszdmolni. Az igy szamolt kamatlabat, a kamataddéval korrigdlt kamatlabnak nevezziik.
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9. évfolyam

5. feladat

Vizsgalddjunk most egy kicsit mashogy! Tételezzik fel, hogy 4 év mulva almaid
megvalésitdsahoz (példaul egy autévasarldshoz) 4,5 millié forintra lesz sziikséged. Taldltal egy
kamatos kamatozasu lekotési lehetfséget, mely 3%-os kamatlabat igér éves kamatfizetés
mellett.

Szamitsd ki, mennyi pénzt kell elhelyezned a bankban most, vagyis mennyi legyen
befektetésed induldt6kéje, hogy a kamatadd megfizetése utdn sikeriljon elérni a tervezett,
4,5 millié forintot! Az eredményt 10 000 Ft-ra kerekitve add meg!

Legyen T a kezd6t6ke! Ekkor els6 évben a kamat T - 0,03, amelyet még a kamatado terhel,
tehat a felnovekedett érték T+ T - 0,03 -0,85 =T - 1,0255.

Négy év mulva ezek alapjan T - 1,0255% = 4 500 000

T = 4500 000:(1,0255%) = 4 068 833 =~ 4 070 000 (10 000-re kerekitve)

Tehat 4 070 000 Ft-ot kell elhelyezni!
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9. évfolyam

6. feladat
Vizsgdljuk meg most az egyes kamatozasi formak fliggvényeit!
Az aldbbi abrak ugyanazon befektetések valtozasat mutatjak rovid, illetve hosszu tavon.

A tengelyeken x az id6tavot mutatja években kifejezve, az y pedig a befektetett Gsszeg
novekedését. Az y tengelyen az 1 = 100 %, azaz a lekotott t6ke egészét fejezi ki.

a) Az alabbi két figgvények koziil valaszd ki, melyik lehet az egyszer(, és melyik a kamatos
kamatozdasu befektetés hozamanak fliggvénye! Vélaszod indokold is meg!

f(x): kamatos kamatozasu, mert a fliggvény nem linearis (exponencialis)

g(x): egyszer( kamatozasu, mert a fliggvény linearis

My

f{x)

X
] 2 4 6 B 10 12 14}
J\-’r
2
flx
(4, 1.484) .{, )
2, 1.21 * i E{x}
(1.1.1) e (3.1.3)
&
x
il 1 2 3 4 5 }
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9. évfolyam

b) Olvasd le a kovetkez6 adatokat a fenti figgvényekrél!

e kamatlab mértéke: f(1)=1,1, tehat 10 szdzalék a kamatlab
e x =0 értéknél a figgvényérték: 1
e Miértinnen indul a figgvény? Mert a befektetés értéke itt 100%-on all.

c) Egy tetsz6legesen valasztott szines tollal vagy filctollal rajzolj be az dbrdba egy-egy olyan
k(x) és n(x) fliggvényt, amely a példabelinél magasabb kamatlab esetén mutatja az egyszer(
és a kamatos kamatozas hozamat!

My
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9. évfolyam

Valuta és deviza befektetések

aw’i

Az el6z6 feladatok soran megismerkedhettél azzal, hogy banki lekotés esetén, hogyan
kamatozik a pénzed. Megtakaritasodat azonban valuta vagy deviza vasarlasara is fordithatod,
hiszen igy is szert tehetsz haszonra. Bizonyara tudod, hogy a kilfoldi fizet6eszk6zok
forintarfolyama folyamatosan valtozik. Azok, akik valutaba® vagy devizaba’ fektetik pénziiket
éppen erre a valtozasra szamitanak, vagyis arra spekuldlnak, hogy a forint gyengdl, tehat egy
egységnyi kiilfoldi fizetSeszkozért (pl. 1 dollar) a jovében tébb forintot kell adni. igy, ha dollart
vasaroltak kordbban, visszavaltva azt, tobb forintot kapnak, mint amennyiért eredetileg vették
a dollart.

A feladatokhoz sziikséged lesz az arfolyamokra, melyeket az aldbbi tablazatok tartalmaznak.

Valuta arfolyamok (2018. &sz)

Valuta vételi arfolyam Eladasi arfolyam

=S UsD | Amerikai Dollér 4 ¥ 275.5600 ¥ 291.4400
Ef5 car | Angol Font 4 + 359.0600 + 379.7500
Bl ~UD | Ausztrdl Dollar 4+ 193.6000 4+ 206.8200
= 8GN | Bolgdr Leva + 157.5000 + 175.1300
M 7K | Cseh Korona B4 # 11.9600 — 13.3000
=m DKK | Dan Korona & ¥ 42,1700 + 45,0400
Il EUR | Euro B ¥ 316.1800 ¥ 334.4000
== HRK | Horvét Kuna &4 — 41.5000 4+ 46.1500
® Jpv | Japén Yen B2 ¥ 2.4186 ¥ 2.5837
B+l c2p | Kanadai Dollar B 4+ 210.9100 4+ 225,3000
mm PLN | Lengyel Zloty £4 4+ 71.5200 4+ 79.5300
EE= noK | Norvég Korona B4 4+ 33.0800 4 35.3400
mm RUB | Orosz Rubel B —4.0100 — 4.4600
BB RON | Romén Lej B4 ¥ 66.0000 ¥ 73.3900
CHF | Svéjdi Frank 24 ¥ 276.0700 ¥ 204.9100
R SEK | Svéd Korona £ 4+ 30.1200 4+ 32.1800
W pp | Szerb Dinar 4 — 2.5900 — 2.8900
TRY | Tordk Lira (TRY) —nf. —nf.

Deviza arfolyamok (2018. 6sz)

bvaluta: kilféldi fizet6eszk6z készpénz formajaban (pl. eurd bankjegy, érme)
"deviza: készpénzt helyettesits, de sziikség esetén készpénzre valthato fizeteszkéz a nemzetkdzi forgalomban
(pl. eurd a bankszamlan)
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9. évfolyam

Deviza Vételi arfolyam Eladasi arfolyam

== usp | Amerikai Dollér (USD) B4 ¥ 280.6700 ¥ 286.3400
&1 GoP | Angol Font (GBP) 4 # 365.7100 ¥ 373.1000
Bl AUD | Ausztrél Dollér (AUD) 4 4 198.2100 4 202.2100
= 8GN | Bolgar Leva (8GH) B ¥ 164.6500 ¥ 167.9800
M 7K | Cseh Korona (CzK) B4 ¥ 12.5000 — 12.7600
== DKK | Dén Korona (DKK) B4 ¥ 43.1700 # 44.0400
Ml EuR | Euro (EUR) B ¥ 322.0400 ¥ 328.5400
== HRK | Horvét Kuna (HRK) B4 4 43.3900 — 44.2600
® 3Py | Japdn ven (PY) 4 ¥ 2.4761 ¥ 2.5261
I+ cap | Kanadai Dollér (caD) B4 4 215.9200 4 220.2900
mm PLN | Lengyel Zloty (PLN) & + 74.7700 4+ 76.2800
Ef= noK | Norvég Korona (MOK) B4 4 33.8700 4 34.5500
mm RUB | Orosz Rubel (RUB) B4 4 4.2000 — 4,2800
BB RON | Romdn Lej (RON) 24 ¥ 69.0000 + 70.3000
CHF | Svéjci Frank (CHF) B ¥ 282.6400 ¥ 288.3500
== SEK | Sved Korona (SEK) B4 4 30.8400 4+ 31.4600
W rcp | szerb Dindr (RSD) B4 —2.7100 —2.7700
Bl TRy | Torok Lira (TRY) B4 4 45.6600 4 46.5800

Internetes hozzaférés esetén a feladatoknal szamolhattok az aktualis arfolyamokkal is,
melyeket a bankok vagy a pénzvalték weboldalain taldlhattok meg. Léteznek olyan weblapok
is, ahol ezeket 6ssze is hasonlithatjatok, ilyen példaul az alabbi QR kdd alatt talalhato weboldal
is.

Fontos tudni, hogy a pénzvaltok csak valutavaltassal foglalkoznak, mig a kereskedelmi bankok
valutaval és devizdaval is kereskednek.

Mit gondolsz, miért kedvez6bbek a valutavalték arfolyamai a banki valutadrfolyamokhoz
képest?

A bankfidkok fenntartasi koltségei magasabbak, igy nagyobb arfolyamréssel dolgoznak ezek
finanszirozasara.

Erdekességként nézzétek meg a fenti két tdblazatban az egyes nemzeti fizetSeszkozdk
harombet(ls roviditéseit! (pl. Amerikai Dollar: USD, Eurd: EUR, Magyar Forint: HUF stb.)
Nézzetek utana az interneten, honnan szarmaznak ezek a roviditések!

7. feladat
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9. évfolyam

Idén nyaron 4 tagu csalddoddal az EU egyik tagallamaba, Szlovakiba utaztok rokonaitokhoz.
Szlovakia az eurdzdna tagja, tehat fizet6eszkdze az eurd. Az utazasra 50 000 Ft-ot valtotok be

fejenként eurdra az egyik bankban. Az arfolyamokat a fenti tablazat tartalmazza.

Az atvaltashoz jegyezd meg, és alkalmazd az aldbbi tablazatba foglalt szabalyt!

Tranzakcié Alkalmazott arfolyam Szabaly

Ha a bank valutat ad el eladasi arfolyam Szabaly: mindig a

bank/pénzvaltéd
szempontjabdl kell vizsgalni,
hogy eladasrél vagy vételrdl
van-e sz0

Ha a bank valutat vesz vételi arfolyam

a) Hany forintba keril egy eurd? Valaszd ki a megfelel6 arfolyamot a fenti szabaly alapjan!

Mivel a bank eurdt ad el, ezért a valuta eladasi arfolyamot kell megkeresni: 1 eurd 334,4
Ft-ba kerl.

b) Szamitsd ki, hany eurét fogtok kapni 6sszesen a pénzetekért!

d

~

4-50000: 334,4= 598,086 tehat 598 eurdt kapunk. (Természetesen pénzvaltas soran a
bank/pénzvaltd visszaadja forintban a maradvanyodsszeget, tehat jelen esetben a 0,086
euronak megfelel§ forintosszeget.)

Olvasd le a QR kodot, és nézd meg az aktudlis valuta arfolyamokat a bankoknal és a
pénzvaltdsra szakosodott cégeknél! ird a vonalra, melyik jelenleg a legkedvezébb atvaltési
arfolyam!

Azt az EUR/HUF eladasi arfolyamot kell keresni, amelyik a legalacsonyabb, hiszen a vevd
szemsz0gébdl vizsgalva ezen az arfolyamon érdemes vasarolni a valutat.

Ha befektetési céllal a fenti tablazatban jel6lt arfolyamon vetted volna kordbban az eurét,
akkor a mai, aktualis valuta arfolyamon értékesitve hogyan értékelnéd befektetésed?
(Vedd figyelembe, hogy amikor lezarod ezt a befektetést, akkor a vételi arfolyammal kell
szamolnod, hiszen visszavaltod az eurddat forintra, vagyis a bank/pénzvalté megveszi téled
az eurot! Ezzel szemben a befektetés kezdetekor, a bank/pénzvaltd eladta neked az eurdt,
tehat akkor az eladasi arfolyammal szamoltal.)
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Vasarlaskori arfolyam: 334,4 HUF/EUR (HUF/EUR: forint/eurd a nemzetkozi jeldlés szerint)
Aktualis arfolyam: X (a feladatmegoldas pillanataban érvényes arfolyam pl. a fenti QR kddos
weblap adatai szerint)

Nyereség/veszteség eurdonként: X — 334,4=Y, ha Y pozitiv: nyereséges volt az lgylet, ha
negativ, akkor veszteséges.

Ebben a feladatban tanultam...

Az alabbi mondatokban huzd ala azt a sz6t, amely igazza teszi az allitast!

Minél tébb forintba keriil egy eurd, annal EROSEBB/GYENGEBB a hazai fizet6eszkoz.
Ha az eurd forintban kifejezett arfolyama csokken, akkor egységnyi forint értéke
CSOKKEN/NO, tehat a forint erésodik.

3. A nvyaraldshoz vasarolt eurét ELADASI/VETELI arfolyamon valtja at forintrél a bank.

4. Akilfoldi fizetSeszkozt készpénz formajaban VALUTANAK/DEVIZANAK nevezziik.

5. Ha ugy gondolom, hogy néni fog az eurd forintban kifejezett arfolyama, akkor abban
az esetben jarok jol, ha megtakaritott forintomat a véltozds ELOTT/UTAN véltom &t
eurdra.

8. feladat

Hazaértetek a nyaraldsrél. Orémmel tapasztaljatok, hogy az utazésra szént koélt6pénzbél a
csalad 135 eurdt megtakaritott.

a) Szamitsd ki, mennyi pénzt kapsz kézhez a bankban, ha visszavaltod forintra a megtakaritott
eurdkat! Tegylik fel, hogy a kordbban hasznalt tdblazatban szerepld drfolyamokhoz képest
a nyaralas napjai alatt 3 Ft-tal n6tt mind a vételi, mind az eladasi arfolyam! (Internetelérés
esetén a feladat szamolhato az aktualis arfolyamokkal is!)

Mivel a bank eurdt vesz, ezért a vételi arfolyamot kell keresnilink. Ez 316,18 + 3= 319,18
Ft/Euro.

135 eurd ekkor 135-319,18=43089,3 tehat 43090 Ft-ot kapunk készhez. (10 Ft-ra kerekitve
kapjuk meg az ellenértéket.)

b) Veszteséggel vagy nyereséggel zarod az ligyletet? Szamitdssal tamaszd ala valaszod!

Veszteséggel, hiszen a 135 eurd megvasarlasa 135-334,4=45144 Ft-ba kerilt. A veszteség
tehat: 45144-43090=2054 Ft. (A vasarolt és az visszavaltott eurdink kozotti Ft kilonbozetet
kell megvizsgalni.)
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c) Milyen esetben érdemes elgondolkoznod azon, hogy mégsem valtod vissza az eurdt,

hanem inkdbb tartalékolod még egy darabig a valutat?

Amennyiben a pénzre nincs azonnal szlikség, és arra lehet szamitani, hogy az drfolyam néni

fog. igy mar elképzelhetd, hogy a mostani visszavaltdsi arfolyam (a bank vételi arfolyama),

és a korabbi, megvasarldskori arfolyam (a bank eladdsi arfolyama) kozott csokken a

kiilonbség, esetleg meghaladja mar a novekedéssel a vételi arfolyam a kordbbi eladasi

arfolyamot, igy még akar nyerhetiink is rajta.

Vond le a tanulsagot!

A feladat tanulsagai alapjan dontsd el a kovetkezd allitasokrdl, hogy igazak vagy hamisak!
Jel6ld dontésedet X-szel! (Az esetleges atvaltasi koltségektdl most eltekintiink!)

Igaz | Hamis Allitas

Ha valutat vasarolsz, majd a teljes 6sszeget vissza is valtod az eredeti

X arfolyamok valtozatlansaga mellett, akkor veszteség nélkil zarod az
ugyletet.
Ha valutat adsz el, majd az érte kapott forintot vissza is valtod az eredeti

X arfolyamok valtozatlansaga mellett, akkor veszteség nélkil zarod az
ugyletet.

9. feladat

Sziileid ugy dontenek, hogy 2 millié forint megtakaritdsukat ezentul bankszamlan kotik le

eurdban, ezért eurd szamlat nyitnak, és elhelyezik rajta pénziiket.

a) Szamold ki a fenti devizaarfolyam tdblazat segitségével, hogy hany eurdt ir jova a bank az

elhelyezett 2 millié forint utan a bankszamlan! Az egyéb koltségektdl (pl. atvaltasi jutalék)
eltekintlink. Toltsd ki a mellékelt tablazatot!

Atvaltott pénzosszeg (Ft) 2 000 000

Atvaltasnal figyelembe vett arfolyam eladdsi arfolyam
megnevezése (eladasi vagy vételi)

Atvaltasi arfolyam (Ft/eurd) 328,54

Szamlan elhelyezett 6sszeg (EUR) 2000000:328,54=6087,54

b) Milyen hatdssal lesz a megtakaritasra, ha az eurd devizaarfolyama 10 Ft-tal ng?
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Mivel a forint gyenglilt - hiszen egységnyi eurdért mar 10 Ft-tal tobbet kellene adni, ha most
torténne az atvaltds -, ezért ez a valtozas nyereséget jelent a megtakaritds szempontjabdl.
Ugy is vizsgalhatjuk, hogy az a pénznem, amiben tartalékolnak a sziil6k, erésddott.

Vizsgdljuk meg most egy masik szemszogbdl a valtozas hatasat! Aki kilfoldon dolgozik, igy
eurdban kapott jovedelmét bankszamlan tartja, arra milyen hatdssal lesz az eurénként 10
Ft mértékl devizadrfolyam névekedés?

Mivel az eurd erds6dott, ha most valtandk at eurdjukat forintra, tobbet kapnanak érte, mint
az arfolyamnovekedés el6tt. Szdmukra tehat a forint gyenglilése (az eurd er&sodése)
kedvezd valtozas.

Hogyan hat ez a valtozas rad, ha éppen kilfoldre utazol, igy at kell valtanod forintodat
eurdra? Tobbet vagy kevesebbet ér megtakaritott pénzed most eurdban kifejezve?

Mivel egységnyi eurdt most dragdbban tudsz megvasarolni, 0sszegylijtott pénzedért
kevesebb eurdt fogsz kapni, tehat most kevesebbet ér pénzed eurdban kifejezve.

Vond le a tanulsagot!

Hogyan hatnak a kovetkez6 valtozasok az emberek deviza, valuta megtakaritasaira?

Osztonzik | Gatoljak Allitas

A forint er6sddése varhatd hosszu tdvon mas
valutakkal/devizakkal szemben. (Kevesebb forintot kell adni pl.
egy eurdért késébb, ezért most nem vesszik meg dragan az
eurot.)

X

A forint gyenglilésére lehet szamitani a piaci folyamatok alapjan
mas valutakkal/devizakkal szemben. (Tobb forintba keril
kés6bb egy eurd, ezért inkdbb most vessziik meg, és nyereséget
konyvellink el késébb az drfolyamvaltozds miatt.)
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Ertékpapirok, kétvénybefektetés

A pénziigyi befektetések egyik csoportjat az értékpapirbefektetések adjak. Az értékpapir
tulajdonképpen egy okirat, amely valamilyen jogot biztosit a ,papir” tulajdonosanak.
(Napjainkban az értékpapirokat altaldban mar nem papirra nyomtatjak, hanem elektronikusan
— dematerializalt formaban — jelenitik meg.) A két leggyakoribb értékpapir a részvény és a
kotvény. A részvény tulajdonjogot fejez ki, a kotvény egy hitelviszonyt megtestesit6 értékpapir.
Ez azt jelenti, hogy a kotvény kibocsatdja hitelhez jutott adott id6tartamra attél, aki a kotvényt
megvasarolta. A hitel 0sszegét a kibocsatd kamattal egyutt fizeti vissza a hitelez6nek. Ezért a
tobbletért érdemes kotvényt vasarolni. Nemcsak a vallalatok bocsathatnak ki kotvényt, hanem
az allam is él ezzel a lehet&séggel, ezt nevezzik dllamkotvénynek.

A kotvények hozamanak szamitdsa soran a kovetkez6 képletet alkalmazzuk:
kamat = névérték - névleges kamatlab

Nézziink most erre néhany példat!

10. feladat

Nagymamadd segitséget kér t6led 1 millié forintos megtakaritasa befektetéséhez. Mivel a
legkevésbé kockazatos értékpapirba szeretné fektetni pénzét, az allampapirok mellett dont.
Rakeresel a www.allampapir.hu oldalon a lehet&ségeire. Ugy gondolod, megfelel§ lenne

szamara az egyéves, 3%-os kamatozasu allampapir, melynek alapcimlete 1 Ft (vagyis ez a
legkisebb cimlet, melynek tobbszorosei is megvasarolhatdak).

a) Szamitsd ki, hogy a kamatadd levondsa utdn mennyi kamatot kap nagymamadd egy év
mulva!

1000000 Ft-0,03=30000 Ft a kamat, és a kamatadod levondsa utan: 30000 Ft-0,85=25500 Ft-
t kap.

b) Hany szazalékos hozammal szadmolhatna abban az esetben, ha egyéves lejaratu diszkont
kincstarjegyet8 vdsarolna 1 millié forintért?

A megbizas teljesitéskor megtudtad, hogy 105 db diszkont kincstarjegyet tudsz 95,24 %-os
diszkont dron megvasarolni 1 000 020 Ft-ért. A papirok lejaratkori névértéke 10 50 000 Ft.

(Ugy dontesz, hogy 20 Ft-tal hozzajarulsz nagymamad megtakaritdsdhoz és megveszed a
kincstarjegyeket.)

100%-ot fizeti. Hozama a névérték és a vételdr kozotti kiilonbségbdl adddik.
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Ha 1 000 020 Ft-ért vasarolja meg, és 1 050 000 Ft-ot kap érte, akkor 4,998 szazalékos
hozammal szamolhat, hiszen 1 050 000 : 1 000 020= 1,04998.

De kiszdmithatd oly médon is, hogy 100 : 95,24 = 1,04998. Tehat 4,998 szdzalékos a hozam.

11. feladat

Hallottdl mar a Babakotvényrdl®?

Ez egy valtozd kamatozasu allampapir, melynek éves kamatlaba az el6z6 évi inflacionak
(arszinvonal valtozds mértéke) megfelel6 kamatbazisbdl plusz egy 3%-os kamatprémiumbdl
all. Tovabbi elénye, hogy kamataddmentes.

a) Szamitsd ki, mennyit kamatozik egy év alatt az a 42 500 Ft-os induld 6sszeg, amit a szul6k
most szliletett gyermekiik szamara Babakotvénybe fektettek. Az el6z6 évi inflacio mértéke
legyen 2,4% (2017-es adat). (Amennyiben a feladatmegoldds id6pontjaban az el6z6 éves
inflacié mértéke szerint kivantok szamolni, latogassatok el a www.ksh.hu oldalra.)

42500 Ft-0,054=2295 Ft

b) Vizsgald meg, mennyivel jar jobban a babakotvénnyel a csalad! Tekintsiik most az
0sszehasonlitas alapjanak a 10. feladatban szerepl6 éves lekotésd allampapirt! Szamitsd ki,
hogy azonos pénzosszeg (42 500 Ft) befektetése a két megtakaritasi forma esetén milyen
eredményre vezet!

Toltsd ki a tablazatot!

Allamkétvény Babakdotvény
Kamatlab 3% 3%+2,4%=5,4%
Kamat Osszege 42500 Ft-0,03=1275 Ft 42500 Ft-0,054=2295 Ft
Kamatadé 6sszege 1275 Ft-0,15=191 Ft
Kapott kamat 1275 Ft-0,85=1084 Ft 2295 Ft
Kamatkilonbozet 2295 Ft-1084 Ft=1211 Ft

SMinden 2005. december 31. utan sziiletett magyar gyermek szdmara az allam 42 500 forint életkezdési tamogatdst ad, amit egy minimalis
kamatozasu letéti szamldn helyeznek el a Magyar Allamkincstarban. Ahhoz, hogy ez az indulé 6sszeg a gyermek nevére sz616 szdmldra
keriljon, és ott Babakotvényben kamatozzon, egy Un. Start-értékpapirszamlat kell nyitni a Magyar Allamkincstarban. (forras:
www.allampapir.hu).

Ez a megtakaritds a szil6k vallalasanak fuggvényében havi rendszeres megtakaritassal kiegészithetd. Mivel csak a gyermek 18. életéve utan
lehet ezt az 6sszeget kamatokkal novelt értékben felvenni a szamlardl, ezért hosszu tavu befektetésnek mingsil, igy kamatadémentes.
Tovabba az éves befizetések 10%-dnak megfelel8, de maximum 6000 forint 6sszegli tdmogatas is jovairasra kerdl.
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c) Vizsgald meg az alabbi tablazatot!

Babakotvénnyel elérhet6 6sszeg a gyermek 18 éves korara

Nyitéosszeg 42 500 Ft 42 500 Ft 42 500Ft
SzulGi befizetés/hd OFt 1000 Ft 5000 Ft
Futamidé 19 év 19 év 19 év
Feltételezett éves hozam 3+3% 3+3% 3+3%
(inflacidé + kamatprémium)

Szamlavezetési dij 0 Ft O Ft O Ft
Lejaratkori 6sszeg 128 500 Ft 574 200 Ft 2339000 Ft

forras: www.allampapir.hu

e Te melyik havi szilGi befizetés 6sszegét valasztanad? Indokold is meg valaszodat!

A csalad anyagi lehetGségeinek fliggvényében dont arrél, mekkora megtakaritasi
Osszeget tud vallalni havonta. Az azonban egyértelm(en latszik a tablazatbdl, hogy
megéri minél nagyobb 6sszegben gondolkodni, bar aranyait tekintve az 5-sz6r akkora
havi megtakaritds nem 5-szor akkora lejaratkori 6sszeget jelent. Ez a nyitédsszeggel
magyarazhaté.

e Milyen pénzigyi el6nyokkel jar ez a befektetési forma?

A befektetés pénzigyi el6nyei mas befektetésekkel szemben: kamatprémium
(tobbletkamat), ingyenes szamlavezetés, kamatadémentesség.

A betétesek védelme

Napjainkban minden banknak kotelezé csatlakoznia az Orszdgos Betétbiztositasi Alaphoz, az
OBA-hoz. Az OBA az EU-s szabdlyokkal 6sszhangban a betétek t6kéje és kamata utan legfeljebb
100 000 eurdnak megfelel6 forintig fizet kartalanitast betétesenként és hitelintézetenként
Osszevontan.

Ez az intézmény fiatal, mindossze 25 év 6ta biztosit védelmet a betéteseknek. Nézziik meg
miért és hogyan sziletett!

1987-ben alakult ki a piaci viszonyokat jobban kiszolgalé kétszintl bankrendszer. Mig a
korabbi egyszint(i bankrendszerben az OTP volt a lakossag egyediili bankja, addig az uj,
kétszint(i bankrendszerben sok bank végezhet a lakossag szamara banki szolgaltatdsokat.

1992-ben tértént, hogy a bankokat ellenérzé Allami Bankfelligyelet (ABF) felligyeleti biztos
rendelt ki harom bankhoz. A megriadt betétesek néhany nap alatt milliardokat vontak ki
ezekbdl a bankokbdl, és ez sulyosan érintette a bankok m(ikod6képességét. Ezt kovetben a
Bankfelligyelet felfliggesztette a harom pénzintézet tevékenységét.
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Megalakult egy a betéteseket képviselS szervezet, melynek az volt a célja, hogy az esetleges
bankmentés sordn a betétesek érdekeit is vegyék figyelembe. Végilil a betétesek
megnyugtatdsdra az allami garanciaval fedezett lakossagi betéteket 1 millié Ft 6sszeghatarig
kifizették.

A hasonld esetek megnyugtatd kezelése céljabdl 1993-ban megsziletett az Orszagos
Betétbiztositasi Alaprol (OBA) sz6l6 torvény, amely mar altaldnos védelmet biztositott az OBA-
hoz csatlakozott bankok lgyfelei szdmara. Az Alap betétesenként 1 millid Ft 6sszeghatarig
garanciat vallalt a ,befagyott” betétek kifizetésére.

Az OBA a megalakulasatdl eltelt 25 évben mintegy 180 ezer betétest kartalanitott. A kartérités
Osszeghatdra pedig napjainkra 100 000 eurdra, azaz koriilbelll 30 millié Ft-ra emelkedett.

https://www.youtube.com/watch?v=tqlLZoRei4VU&feature=youtu.be

Tovabbi részletek: www.oba.hu
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10. évfolyam

FELADATOK 10. évfolyam

A feladatok elvégzése elGtt célszerl a pénz idGértékérél és a kamatozdsi formakrdl szd6ld
elméleti bevezet6t az els6 oldalon attekinteni.

Kamatozasi formak

Megtakaritdsainkat egyszer(i vagy kamatos kamatozassal kothetjiik le a bankokban. A kétféle
kamatozasi forma leirdsa a 9. évfolyam feladatai el6tt, a negyedik oldalon taldlhaté.

1. feladat

16 évesen orokoltél 3,7 millié forintot. Ezt a pénzt nem szeretnéd elkolteni, viszont ugy
dontesz, hogy a kamatokbdl megleped majd magad egy motorral a 20. sziletésnapodon. A
motorra maximum 400 000 Ft-ot szansz. A banki kamatlabak bongészésekor talalsz egy éves
kamatfizetés(i befektetési lehet6séget, kedvez6nek mondhatd 3,5%-os kamatlabbal.
Maximum 4 éved van a lekotésre, hiszen 16 éves vagy. Az a-d) feladatok esetében a
kamatadotol eltekintiink.

a) Szamitsd ki, hany éves lekotésre van sziikség ahhoz, hogy oOrokséged kamatdsszege
lehetévé tegye szdmodra a motor megvasarlasat, ha egyszer(i kamatozassal és végig évi
3,5%-0s kamatlab mellett kotod le pénzedet! Az egyszer(sités kedvéért most feltételezziik,
hogy a kifizetett kamatokat nem kotod le egyik évben sem.

Az évenkénti kamatmeghatdrozas mellett prébalkozhatsz egyenlet felallitasaval is!

Els6 megoldas:

Az els6 éves kamatot ugy szamoljuk ki, hogy 3 700 000 Ft - 0,035 =129 500 Ft.
A masodik évben Ujra 129 500 Ft, tehat 2 - 129 500 Ft = 259 000 Ft a két egyéves kamat.

A harmadik év végére mar 3 - 129 500 Ft = 388 500 Ft kamatod lesz, de ez még kevés a
motorhoz.

A negyedik év végére viszont mar 518 000 Ft-od lesz, ami mar elég a motorra.

Maésodik megoldas:

Az évek szama legyen n.

3700000 - 0,035 :n=400 000
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129 500 - n =400 000
n2>3,09

Tehat 4 éves lekotésre van szikség.

Szamitsd ki most ugyanezt kamatos kamatozassal!

Az elsé évben 3 700 000 Ft - 1,035 = 3 829 500 Ft lesz a bankszamlan, amelybdl 129 500 Ft
a kamat, pontosan ugy, mint az egyszer(i kamatozas esetében.

A  masodik évben mar a kamattal megnovelt 0Osszeg kamatozik tovabb,
3829500 Ft- 1,035=3963 533 Ft lesz a szamlan, amelybdél 263 533 Ft a kamat.

A harmadik évben pedig 3963533 Ft - 1,035=4102 257 Ft lesz a szamlan, amelybdl
402 257 Ft a kamat, tehat 3 éves lekotés elég.

Hasonlitsd 0ssze a két befektetési lehetdséget! Mit tapasztalsz?

Az elsé évben ugyanannyi a kamat 0sszege, de a mdsodik évtél kezdve a kamatos kamat
esetén tobb lesz a kamat.

Mi okozza a kettd kozotti kiilonbséget?

Egyszerd kamat esetén csak az eredetileg befektetett pénz kamatozik, kamatos kamat
esetén pedig a kamat a szamlan marad, és igy a masodik évtdl kezdve mar ennyivel nagyobb
0sszeg kamatozik.

A valdsagban a kamatok utdn altaldban adét is kell fizetni, mert a kamatot jovedelemnek
tekinti az allam. A kamatadé mértéke 2019-ben 15%. A kamataddt éves kamatfizetési

gyakorisag esetén az éves kamatkifizetés pillanataban vonjak le a kamatbdl, és kamatos

kamatozas esetén csak az adozott kamat adddik hozza a t6kéhez.

e)

Vizsgald meg, hogy kamatos kamatozas esetében hogyan hat a kamatadd a lekotésedre!
Toltsd ki a tablazat fehér celldit! Valtozatlanul a 400 000 Ft elérése a célod. A kapott kamat
esetében mindig lefelé, a kamatadd esetén mindig felfelé kerekitsd a kapott értékeket!
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vy ee b P T6kenovekmény
. Lekotott téke Eves kamat . . L,
Ev . ., Kamatadé (Ft) id6szak végén
idGszak elején (Ft) (Ft)
(Ft)
1 129 500-0,15 =
o 3700 000 129 500 110 075
19425
3700 000 +
2. 110075 = 133 352 20003 113 349
3810075
3810075 +
3. 113 349 =3 923 137 319 20 598 116 721
424
3923424 +
4. 116 721 = 141 405 21211 120 194
4040145
4040 145 +
>. 120194 = 145 611 21842 123 769
4160 339
6 4160339 +
' 123 769=4 284 108

f)

Ez a 3. év végén (4. év elején) sajnos még csak 340 145 Ft novekmény, viszont kicsit
egyszerlibben is megkaphattuk volna. Az éves kamat nem 3,5%, hanem annak 15%-kal
csokkentett része, azaz 3,5%-nek a 85%-a. 3,5%- 0,85 = 2,975%. Az éves kamatos kamattal
novelt téke 3 év alatt: 3 700 000 - 1,029753=4 040 146, azaz a t6kendvekmény 340 146 Ft.
A negyedik év végén 4 160 339 Ft lesz a szamlan, ami mar elegendd, mert a tékenévekmény
460 339 Ft.

Hasonlé értéket kapunk, ha hatvanyozassal szamolunk, 3 700 000 - 1,029754= 4 160 341 Ft.

Fontos tudni, hogy tartds befektetési szamlan (TBSZ) 5 éves lekotés esetén mar nem kell
kamatadét fizetned, ugyanis igy 6sztonzi az dllam a hosszutavu megtakaritast.

Vizsgdld meg most azt, hogy a kamataddmentességgel mennyivel néne a befektetésed
értéke otéves lekotés esetén! Ehhez el6szor toltsd ki az e) pontban talalhaté tablazat zold
cellait, itt ugyanis azt fogod latni, hogy a kamatadd megfizetése esetén mekkora Osszeg
allna rendelkezésedre az 5. évet kovet6en, vagyis a 6. év elején!

Ezt kovet6en szamold ki a befektetést kamatadomentesen is 5 évre!

A TBSZ szamlan 5 év utan 3 700 000 Ft - 1,0355 =4 394 439 Ft lesz
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Mennyit nyerszazon, ha tartds befektetési szamlan kotod le pénzedet 6t évre?

Kamataddfizetéssel 4 284 108 Ft-od lesz a 6. év elején, mig kamataddmentesen 4 394 439
Ft-od. Vagyis 110 331 Ft-tal tobb kamatot fizet ki szamodra a bank.

2. feladat

Sziileid azt tervezik, hogy 5 év mulva, nyugdijba vonuldsuk alkalmabél vilagkoriili dtra mennek,
amire terveik szerint 5 millié forintot szannak majd. Jelenleg 4,7 millié forint megtakaritasuk
van. A segitségedet kérik annak kiszamitasdban, hogy mekkora Osszeget kellene lekotnitk
tartds befektetési szdmldn a bankban, hogy 5 év eltelte utdn rendelkezésiikre alljon a
sziikséges 5 millio forint. Bankjuk honlapjan az szerepel, hogy ilyen hosszutavu lekotés esetén
mar akar évi 4%-os kamatot is el lehet érni éves kamatfizetés esetén. Ne feledd, ez a lekotés
mar kamatadémentességet élvez.

a) Szamitsd ki a befektetéshez sziikséges induldtGke Osszegét! Az eredményt 10 000 Ft-ra
kerekitve add meg!

Az indul6tbke értéke legyen x.
x+1,04°=5 000000
x=4109635,53

Tehat 4 110000 Ft-ot kell elhelyezni a bankban.

b) Szamitsd ki, mennyi pénzik marad a 4,7 millié forintbdl a befektetés utan!

4 700 000 Ft—4 110 000 Ft = 590 000 Ft marad a lekdtés utan.

c) Szileid a befektetési dontéssel egy id6ben szeretnék lecserélni a csaladi autot is, mert mar
nagyon oreg. Jelenlegi autétokat 700 000 Ft-ért tudjatok eladni.

A befektetést kovetéen megmaradt 6sszeget figyelembe véve mennyi pénziik van 6sszesen
az autdra a régi auto értékesitésével egyiitt?

590 000 Ft + 700 000 Ft = 1 290 000 Ft-ért tudnak autot venni.

Nézz utdna pénziik vasarlderejének, vagyis, hogy jelenleg milyen autét (életkor, tipus,
méret stb.) tudnak megvdsarolni ebbdél az 6sszegbdl! (www.hasznaltauto.hu)

Az aktuadlis piaci helyzetet a megjelolt honlapon meg lehet taldlni.
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Megjegyzés: Erdemes rovid id6t szanni arra, hogy tudatositsuk a tanuldkban a pénz

vasarlderejének valtozdsat, illetve az ingdsag értékének csdokkenését a haszndlatbdl eredé

allagromlas, kopas stb. miatt.

d) Véleményed szerint, ha megtakaritdsuk egy részét egy autd megvasarlasara forditjak, az jo

,befektetésnek” szamit?

Az autd magdancélu hasznalat esetén nem szamit ,befektetésnek” hiszen a legtobb esetben

nem szarmazik bel6le anyagi

elényink (kivéve,

ha pl. egy négytagu csaldad a

tomegkozlekedési bérletet valtja ki vele, és ezdltal sikeril jelentds havi megtakaritasra szert

tennilik). Az autd sokféle kockdazati tényez6nek van kitéve, pl. karambol, meghibasodas,

kopds stb., igy nem tekinthetd értékallonak, tehat befektetésnek altaldaban nem alkalmas.

3. feladat

Nagypapadtél évente kétszer, juniusban (a sziiletésnapodon) és karacsonykor 50-50 ezer Ft-

ot kapsz ajandékba. Szileid felhivtak a figyelmedet arra, hogy ha jol fekteted be a pénzed, és

kell6en koran kezdesz takarékoskodni, akkor szép Osszeget gyljthetsz 6ssze 6nallé életed

elkezdéséhez. Ugy dontesz, hogy a kapott dsszeg 80%-at minden alkalommal lekotdd, és csak

20%-ot koltesz el azokra a dolgokra, amikre feltétlendiil sziikséged van.

a) Szamitsd ki mennyi pénzed gydlik 6ssze igy az els6 2 évben, ha a kamataddval korrigalt

kamatldb 1° évi 4%, félévenkénti kamatjovdirdssal, kamatos kamatozassal kotdd le a

pénzed!
Kamatfizetés Lekotott toke Kamat Elért 6sszeg id6szak
gyakorisaga idGszak elején Osszege végén
(félév) (Ft) (Ft) (Ft)

1. 40 000 800 40 800
2. 80 800 1616 82416
3. 122 416 2448 124 864
4 164 864 3297 168 161

b) Mennyi lesz a kamataddval korrigalt kamat 6sszege a 2 év alatt?

A kamat 6sszege a tablazat szerint 8161Ft.
Hiszen: 168 161Ft - 4 -40 000 Ft

ONe feledd: a kamatlab mindig egy évre vonatkozik! A féléves kamatldb tehat az éves kamatlab fele lesz. A
bank igy szamol, nem gyokét von az éves kamatlabbdl. A kamataddval korrigdlt kamatlab pedig mar a 15%-os

kamatadd levonasat kdvetden kifizetett kamatlab mértéke.
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c) Evi két szazalékos inflaciot feltételezve mennyivel nétt 2 év alatt a kezdeti 40 000 Ft-os
befektetésed redlértéke? (A menetkdzben hozzatett 6sszegektdl most tekintsiink el, hiszen
azok mas-mads idGtartamig, nem a teljes 2 évre lettek lekotve.)

Mig a névleges vagy nominal érték a pénziink szam szerinti értékét jelenti, addig a redlérték
az inflacié figyelembevételével megmutatja a nominadl értékért kaphato aruk halmazat, vagyis
a pénz vasarléértékét. Minél nagyobb az inflacio, vagyis az arszinvonal névekedése, annal
kisebb lesz ugyanannak a pénzosszegnek a realértéke. Vagy mas oldalrdl kozelitve: pénziink
redlértéke csak akkor fog néni, vagyis akkor tudunk tobb arut vasarolni bel6le, ha a befektetés
hozama meghaladja az inflaciot.

A kamatos kamat miatti értékndévekedés: 1,02-1,02-1,02-1,02 = 1,02* = 1,0824

Az inflacio mértéke két év alatt:

2% az elsé évben (az el6z6 évhez viszonyitva), majd a masodik évben az el6z6 évet 100%-
nak tekintve Ujabb 2%. A szamitas tehat: 1,02 -1,02 = 1,0404

A redlérték valtozasa:

1,0824/1,0404=1,04037, tehdt 4,037%-kal n6tt két év alatt.

d) Az els6 évben megszerzett kamat hany szazalékos egyszer(i kamatozasu kamatlabnak felelt
volna meg?

Az elsé évben megszerzett kamat 2 416 Ft volt.
Az egyszer( kamatozas miatt 40 000 Ft - £+80 000 Ft - % =2416 Ft.

Ebbdl r=0,4027
vagyis 4,027%-os kamatlabnak felelt volna meg.

4. feladat

A napokban olvastad az egyik kozosségi portalon, hogy a jov6 évben a legismertebb hazai zenei
fesztival sztdrvendége az a zenekar, amelyiknek te is rajongdja vagy. Megbeszéled a
barataiddal, hogy ellatogattok erre a fellépésre. Megkéred sziileidet, hogy finanszirozzak a
programodat, akik felajanljak a megtakaritott pénzik lekotésébdl szarmazé kamatot erre a
célra. A jegy 15 000 Ft-ba kerdil, a szlleid megtakaritdsa 1 millid forint. Rad bizzak, hogy keresd
meg azt a befektetésilehetdséget, amellyel 1 év alatt meg tudod szerezni a szlikséges 0sszeget.

Szamitsd ki, hogy évi hany szdzalékos kamatozasu banki befektetést kell keresned ahhoz, hogy
részese lehess az eseménynek éves és féléves kamatfizetési gyakorisdg esetén! Végezd el a
szamitast a kamatado figyelembevételével, és a nélkil is!
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Eves kamatfizetési gyakorisag esetén 1 000 000 Ft - r = 15 000 Ft. Amib6l r = 1,5%.

Ha a kamatadoéval is szamolunk, akkor 1 000 000 Ft - r - 0,85 = 15 000 Ft. Amibdl r = 1,765%.
Tehat éves kamatjovairas esetén 1,765%-os éves kamatlab elegend6 ahhoz, hogy a sziikséges
15 000 Ft-ot a kamatadé levondasat kovet6en megkaphasd.

Féléves kamatfizetési gyakorisag esetén 1 000 000 Ft - (1 + r)? =1 015 000 Ft

(1+7r)2 =1,015

(1+7)=1,0075
Féléves kamatfizetési gyakorisag esetén a félévre juté kamatlab 0,75% kell, hogy legyen,
viszont a kamatlabat mindig egy évre vonatkozdan adjuk meg, tehat 0,75-2 = 1,5%-0s
kamatozdssal mar elérhet6 a 15 000 Ft-os kamatosszeg.
Ha a kamatadéval is szamolunk, akkor 1000000 Ft - (1 + 0,857)2 =1 000 000 Ft + 15 000 Ft.
Ekkor r = 0,8791%, vagyis évi 0,8791-2 = 1,758%-0s kamatlabu bankbetét mar lehetévé teszi
a koncerten valé részvételt a kamatadd megfizetését kdvetSen.

5. feladat

Lassuk, mi torténik akkor, ha nem azonos kamatfizetési gyakorisaggal és kamatozasi formaval
kinaljak a bankok a befektetési lehetGségeket! Most melyik esetben jarnal a legjobban?

Szamitsd ki, mennyit ér 3 év mulva egy 1 millié forintos befektetés, ha a kamataddval korrigalt
banki kamatlab évi 4%!

a) féléves kamatfizetéssel, egyszer( kamatozassal
b) féléves kamatfizetéssel, kamatos kamatozassal
c) negyedéves kamatfizetéssel, egyszerl kamatozassal
d) negyedéves kamatfizetéssel, kamatos kamatozassal

a) b) c) d)
Kamatfizetés 1 " . .
T félév félév negyedév negyedév
Lekotés id6tartama 3 év 3 év 3 év 3 év

Kamatfizetések
szama a leko6tési 6 6 12 12
id6szak alatt
Kamatfizetési
idGszakra juto,
kamataddval 2% 2% 1% 1%
korrigalt kamatlab
mértéke
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T (1+n-

Tr(lf_" T-(1+7)" r) == T-(1+7)"

Szamitas képlete 1000000 - .=110(;(6)0000 1(()102()1(;9 - .=1})(1(1)20000
(1+6-0,02) 0,01)
Szamitas
eredménye 1120000 1126 162 1120000 1126 825
(Ft)
Eredmények 3 2, 3 1
csokkend sorrendje

Vond le a tanulsagot!

Fogalmazd meg a tapasztalatokat a kamatfizetés gyakorisaga és a kamatozasi forma
osszefiiggésérdl! irj 3 igaz allitast a fenti tablazat adataibdl levont kovetkeztetéseid
alapjan!

1. Egyszer( kamatozas esetén nem szamit a kamatfizetés gyakorisaga, az éves kamat
mértéke mindig azonos.

2. Kamatos kamatozas esetén azonos éves kamatlab mellett, rovidebb kamatfizetési
id6szakokkal tobbet kamatozik a pénzink.

3. Kamatos kamatozas esetén minél sirlibbek a kamatjovairasok, vagyis minél révidebb a
kamatfizetés id6szaka, annal nagyobb lesz a kamatos kamat Osszege, hiszen annal
tobbszor tékésedik a kamat. (Annal slirlibben kertl a kamat a t6kéhez jovairasra, igy mar
ezzel egyutt indul el a kovetkez6 kamatozasi id6szak.)

Ahogy a feladat is mutatja, a bankok befektetési kindlata végtelenlil gazdag. Nehéz a
kilénb6z6 kamatozdsu, eltér6 kamatfizetési gyakorisdgu befektetési termékek
Osszehasonlitasa. Az EBKM, vagy teljes nevén az egységesitett betéti kamatldb mutatd egy
olyan, a bankok altal kotelez6en kiszamitandé mutatd, amely 6sszehasonlithatéva teszi a
kiilonb6z6 pénzintézetek kamat vagy mdas hozamigéreteit. Az egységesitett betéti kamatlabat
minden banknak azonos mddon, egy évre kell kiszdmitania, hogy az 6sszehasonlithatdsag
biztositott legyen. A szamitas mddjat jogszabaly hatarozza meg.
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6. feladat

A szileid pénzt tesznek neked félre, de csak akkor kapod meg, ha meg tudod fejteni a
kovetkezd feladvanyukat (a kamatadétdl mindkét feladatrésznél eltekintiink):

a) ,,1 000 000 Ft-ot kotottlink le neked. Két év mulva 91 800 Ft kamatot kapsz, ha megmondod,
hogy mennyi lenne a kamatlab évente. Az elsé évben kétszer annyi kamatot fizet a bank,
mint a masodik évben és a megtakaritas egyszerd kamatozasu.”
Ha az els6 évben kétszer annyi a kamat, mint a masodik évben, akkor az 6sszes kamat
2x + x =91 800 Ft, tehat x = 30 600 Ft, 2x= 61 200 Ft. Vagyis az els6 évben 61 200 Ft a kamat,
a masodik évben pedig 30 600 Ft.
A kamatlab ez alapjan az els6 évben (61 200 : 1 000 000) - 100 = 6,12%, a masodik évben
pedig 3,06%.

b) ,Most szamold ki a kamatlabat kamatos kamat esetén!”

1000000-(1+2r)(1+7r)=1091800

(1+2r)(1+7r) =1,0918

2r? + 3r- 0,0918=0, amibél r; =0,03 és r,=—1,53, amely nem megoldas.

Tehat az els6 évben 6%-os volt a kamat, a masodikban 3%-os.

A betétek lekotési ideje

A betéti 6sszeg lekotési
moédja

A betétek kamatozasa

Latra sz6l6 betét:

A pénzt barmikor be lehet
tenni, és fel lehet venni, de
a bank alacsony kamatot
fizet ra.

Hataridés betét:

A bank csak bizonyos
lekotési ido utan fizet
kamatot. A kamat
magasabb, de ha a
befekteté mégis a lejarat
elott veszi fel a pénzt,
akkor kamatveszteség éri.

Egyszeri lekotés:

A lekotési ido végén a
befektetett 6sszeg nem
kamatozik tovabb.

Folyamatos lekotés:

A lekotési id6 végeén

a bank a befektetett
Osszeget automatikusan
ugyanarra az
idotartamra Gjra lekoti
(,rulirozd” betét).

Egyszerii kamatozasu:
A kamat 6sszegét nem adjak hozza a betéthez (= nem
tokésitik).

Kamatos kamat:
Ismétlodo lekotésnél a kamattal novelt 6sszeg kamatozik
tovabb (= a kamatot tokésitik).

Fix vagy valtozé kamat:
A kamat mértéke a lekotés idotartama alatt fix esetén nem
valtozik, mig valtozé kamatnal emelkedhet vagy csokkenhet.

Savos kamatozas:
A lekotott 6sszegen belili kiilonb6z6 savokban kiilonb6z6 a
kamat mértéke.

Lépcsos kamatozas:
A betét (lekotés) idejétdl és a betét 6sszegétdl fligg a kamat.
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Valuta és deviza befektetések

Az el6z6 feladatok soran megismerkedhettél azzal, hogy banki lekdtés esetén, hogyan szamol
a bank. Megtakaritdsodat azonban valuta vagy deviza vasarlasara is fordithatod, hiszen igy is
szert tehetsz haszonra. Bizonyara tudod, hogy a kilfoldi fizet6eszkézok forintarfolyama
folyamatosan valtozik. Azok, akik valutaba'! vagy devizaba®? fektetik pénziiket éppen erre a
valtozasra szamitanak, vagyis arra spekuldlnak, hogy a forint gyengiil, tehat egy egységnyi
kiilfoldi fizetSeszkozért (pl. 1 dollar) a jovében tébb forintot kell adni. igy, ha dollart vasaroltak
kordbban, visszavaltva azért tobb forintot kapnak, mint amennyiért eredetileg vették a dollart.
Természetesen forditva is lehet. Ha arra szamitanak, hogy a forint er6sodni fog, akkor érdemes
lehet mihamarabb forintra valtani pénziiket.

A valuta, deviza atvaltdsakor figyelembe vett arfolyamokra vonatkozdéan jegyezd meg, és
alkalmazd az alabbi tablazatba foglalt szabalyt!

Tranzakcié Alkalmazott Szabaly
arfolyam
Ha a bank valutat/devizat Eladasi arfolyam Szabaly: mindig a bank/pénzvalté
ad el szempontjabdl kell vizsgdlni, hogy
Ha a bank valutat/devizat Vételi arfolyam eladasrol vagy vételrél van-e szé.
vesz
7. feladat

Tételezzlik fel, hogy sziileid a fenti 4,11 millié forintot dollarba fektetik, és bankszamlan
helyezik el 5 évre lekotve. A lekotott dollar éves kamata 1,7%, éves kamatfizetési gyakorisag
és kamatos kamatozas esetén.

a) Az alabbi tablazat els6 sora a dollar forintarfolyamat (HUF/USD*3) mutatja. ird a pontozott
vonalra, hogy valuta vagy deviza arfolyamokra vonatkozik-e a tdblazat, ha bankszamlan
helyezziik el a kilfoldi fizet6eszkozt!

yaluta: kilféldi fizet8eszkdz készpénz formdjaban (pl. eurd bankjegy, érme)
2deviza: kiilféldi fizetSeszk6éz szamlapénz formajaban (pl. eurd a bankszamldan)
131 dollar &tvaltasi arfolyama forintban kifejezve. USD (United States Dollar) az amerikai dollar nemzetkdzi
bet(ikddja, HUF (Hungarian Forint), a magyar forint nemzetkozi betiikédja). Ha pl. 285 HUF/USD az arfolyam az
azt jelenti, hogy egységnyi dollarért 285 forintot kell adnunk.
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Deviza arfolyamok

Visteh arfolyam Eladasi drfobyam
B us + 2806700 + 286.3400
BB cB gol | + 365.7100 # 373.1000
&l o + 1582100 & 202.2000
- r Leva + 164.6500 # 167.9800
s [ Koro * 125000 = 12.7600
==K Kiro K + 431700 + 44,0400
i # 322.0400 # 328.5400
+ 43,3500 = 44,2600
+ 2.4761 # 25261
+ 215.9200 & 20,2900
* 74.7700 + 76.2800
+ 33.5700 + 34.5500
+ 4,2000 — 4,2800
+ 59.0000 # 70.3900
¥ 2626400 # 88,3500
5 + 30.8400 + 31.4600
L 3 £ — 2.7100 — L7700
BB TRy | Torsk Lirs (TRY) B2 + 45,6600 + 465800

10. évfolyam

b) Hatarozd meg, hogy vételi vagy eladasi arfolyamot kell-e figyelembe venni a forint dollarra

c)

torténd atvaltasa soran! Huzd ald a megfelel6t!

vételi arfolyamot / eladasi arfolyamot

Megjegyzés: a bank szemszogébdl jegyzik az arfolyamot, aki eladja nekiink a devizat azzal,

hogy atvaltja forintunkat.

Szamitsd ki, hany USD-t kapsz az el6z6 feladatrészben kiszamolt indulétékéért! Kerekitsd

egészre a lekotésre kerlil6 USD 6sszegét!

Indulétéke HUF/USD arfolyam Lekotésre keriil6 USD
(HUF) Osszege
4110000 286,34 14 353

d)

4110000 : 286,34 = 14 353,57 (Most lefele fogunk kerekiteni, hiszen a bank nem ad tobb
dollart nekiink, mint amennyi a bevaltott forintdsszegbdl kijon. A lekotés 6sszege tehat

14 353 USD.)

Végezd el a

szikséges

szamitast

dollarbefektetésed

jovébeni  értékének

meghatdrozasahoz! Toltsd ki a tdblazatot! Minden értéket kerekits a ndla kisebb vagy

egyenl6 egészre. (A szam egészrésze, a szamnal nem nagyobb, azaz nala kisebb vagy

egyenlé egész szamok kozil a legnagyobb, jele a matematikaban [x].)
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14353 - 1,017=14 597
14597 - 1,017 = 14 845
14 845+ 1,017 = 15 097

15097 - 1,017 =15353

15353 - 1,017=15614

1. 14 353 244 14 597
2. 14 597 248 14 845
3. 14 845 252 15097
4. 15097 256 15353
5. 15353 261 15614

e) ird fel az 6téves lekdtés képletét, hatarozd meg a lekdtés végeredményét tablazat nélkiil
is!

14 353S$ - 1,017°= 15 6155

Az évenkénti kerekitések miatt lehet némi eltérés.

f) Milyen vételi arfolyam mellett lesz a devizabefektetés értéke 5 000 000 Ft?

Tehat meg kell vizsgalni, hogy a 15 615 USD hany forintos arfolyam (HUF/USD) mellett tesz
ki 5 millié forintot.

5000000 : 15 615 = 320,2HUF/USD. Vagyis, ha 1 dollar 320,2 Ft-ba kerdl, tehat ha ennyi
lenne a bank deviza vételi drfolyama a befektetés végén.
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Vond le a tanulsagot!
Huzd ala a helyes valaszt!

1. A devizamegtakaritasok jov6beli értékét
a) az adott devizalekotés kamatldba
b) a vételi és eladasi arfolyam
c) adeviza arfolyamvaltozasa

d) mindharom befolydsolja

2. Aki devizaban takarit meg, az a forint gyengulésére/er6sodésére szamit.

Egészitsd ki az alabbi allitasokat ugy, hogy igazak legyenek!

Ha a feladatban az USD vételi arfolyama legalabb 320,2Ft, akkor devizaba érdemesebb
fektetni a szlil6knek a pénziiket. (Azért a vételi arfolyammal szamolunk, mert a bank, ha
kivessziik forintra valtott deviza megtakaritasunkat, akkor 6 megveszi t6liink a devizat,
vagyis vételi arfolyamon szamol.)

Ha az USD arfolyam 300 Ft-ra csdkken, akkor a jovedelmez6bb befektetési forma a
forintlekotés lesz.

8. feladat

A banki ajanlatok kozott szerepelhet olyan befektetési lehetdség is, ami savosan eltéré
mértékd kamatlabat fizet lekotésed utan. Ldssunk most erre egy példat!

Tételezzlik fel, hogy nagypapad a tovabbtanulasodra gy(jtott mar neked 812 000 Ft-ot. Mivel
még harom éved van a f6iskolaig, szeretné ezt lekétni. Bevon téged a dontésbe, hiszen a te
jovédrél van szd. Tobb ajanlatot is megnéztek a bankban, melyek kozil kettd kozott vacillaltok.

»A” lehetdség »B” lehetGség
kamatos kamatozasu,
X félévenkénti egyszerl kamatozasu, éves

Kamatozas P 0 N

kamatjévairassal, 3,5%-0s kamatjovairassal

lekotés
Savos:
3 3,5% .

Kamatlab ° 2500 USD-ig: 2,2%
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felette l1évG 6sszegre: 2,4%

Valutanem forint dollar
mind az eladasi, mind
Arfolyamvaltozas (feltételezés) - pedig a vételi arfolyam 6

Ft-tal n6 a 3 év alatt

Jelenlegi vételi arfolyam 274 HUF/USD, eladasi arfolyam 280 HUF/USD

a) Szamitsd ki, mekkorara n6 a megtakaritds 0sszege a 3 év alatt, ha az ,A” lehet6séget
valasztod! (A tablazatban megadott kamatlabak kamataddval korrigaltak.)

A féléves kamatfizetési gyakorisdg miatt a kamatlab 3,5/2=1,75%, és 6 kamatfizetés van.

Tehat 812 000 Ft - 1,0175° = 901 078,3 Ft-ra né a megtakaritas dsszege.

b) Mekkora 6sszeget vehetsz ki a bankbdl 3 év mulva, ha a ,,B” lehetGséget véalasztod?
812 000 : 280 = 2900, tehat 2900 dollart kapnank 812 000 Ft-ért.

Az éves kamat 25005-0,022 + 4005-0,024=64,6S, amely altal 3 év alatt 2900$ + 3-64,65=
3093,8 $-ra duzzad a szamla.

A vételi arfolyam 6 Ft-tal ng, tehat 280 Ft lesz, vagyis 3093,8- 280 = 866 264 Ft-ra n6 a
pénzink.

c) Milyen dontést hoztok végull?

Az ,A” lehetGséget valasztjuk.

d) Mondj egy olyan esetet, amikor a masik lehet6ség lett volna kedvez6bb!

Ha a dollar vételi arfolyama jelentésen magasabb lett volna. Példaul 292 Ft-os vételi
arfolyam mellett mar az USD alapu befektetés a jobb, mert 3093,8- 292 = 903 389,6 Ft.
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Ertékpapir befektetések

A két legismertebb értékpapir a kotvény és a részvény.

A kotvény hitelviszonyt megtestesité értékpapir. Ez azt jelenti, hogy a kotvény kibocsatdja a
kotvényen feltlintetett névértéknek megfeleld 6sszegli , hitelhez jut” adott id6tartamra attdl,
aki a kotvényt megvasarolja, cserébe azért a kamatért, ami a kotvényen fel van tintetve.
Kotvényt vasarolni ezért a kamatjovedelemért érdemes. Nemcsak a vallalatok bocsathatnak
ki kotvényt, hanem az allam is él ezzel a lehetGséggel, ezt nevezzik dllamkotvénynek.

A részvény tulajdonjogot megtestesit6 értékpapir. Részvényeket a vallalatok azért bocsatanak
ki, hogy céljaik megvaldsitasahoz t6két szerezzenek. Aki részvényt vasarol, résztulajdonosava
valik a részvényt kibocsatd vallalkozdsnak, igy szavazati joga és osztalék joga is lesz. Ha a
vallalat jél mikodik és nyereséget termel, akkor a részvény tulajdonosa osztalékot (a vallalat
nyereségébdl vald részesedést) kap és részvényét masok is szivesen megvasaroljdk. A
részvény aktualis értékét a részvényarfolyam fejezi ki, ezen az adron lehet a piacon megvenni,
vagy értékesiteni. Aki olcsdbban vasarolta meg a részvényt, mint amennyiért eladja,
arfolyamnyereségre tesz szert. A részvényhez tehat kétféle jovedelem: az osztalék és az
arfolyamnyereség is kapcsolddhat.

Néhany kotvénybefektetés a 9. évfolyam feladatai kozott talalhatd, ittt a
részvénybefektetésekkel lehet megismerkedni.

9. feladat
Ismerkedj meg a részvények nyujtotta lehet6ségekkel a kbvetkez6 feladatban!

Az alabbi dbrék 2 blue chip!* részvény elmult 5 éves arfolyamvaltozdsat mutatjak 2013 és 2018
kdzott. (Forrds: www.bet.hu: Budapesti Ertékt6zsde honlapja)

A blue-chip a legnagyobb forgalmu, legkénnyebben eladhatd és legnagyobb piaci értékkel bird véllalatok
részvényeinek elnevezése. A Budapesti ErtéktSzsde blue-chip részvényei példaul az OTP, MOL, RICHTER,
MTELEKOM. A ,blue” azaz , kék” jelz6 a poker jaték legértékesebb zsetonjdra utal.
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Snap 1hé 3he 1év VM Mind Vonal ~ OTP Bank részvény 201810.11. Zardéar: 9 835 Ft
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a) Milyen valtozdsok kovetkeztek be 2013 és 2018 kozott az OTP és a Magyar Telekom
részvényeinek arfolyamdaban?

Folyamatosan ingadoztak. (A t6zsdén az arfolyamok nemcsak napi szinten, hanem

percenként is valtozhatnak.)

b) Mint befektetési lehet6ség, a fentiek alapjan hosszu- vagy rovidtavra ajanlandd a

részvényeket?

Hosszu tavra, mert Ugy kiszdmithatdbb. A valtozds hosszu tavon a ndvekedés irdnyaba

mutat.
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c) Olvasd le az dbrardl a részvények aldbbi adatait!

Részvény oTP Magyar Telekom
grafikon szerinti Kb. 4200 Ft Kb. 295 Ft
nyitoarfolyam
grafikon szerinti 9835 Ft 396,5 Ft
zardarfolyam
arfolyamvaltozas iranya Novekedett Novekedett
arfolyamvaltozas mértéke + 4635 Ft +101,5 Ft

d) Szamitsd ki, mekkora kamatldbnak felel meg ez az 5 évre vonatkozé arfolyamvaltozas,
kamatos kamatozast feltételezve!

OTP: 4200 (1 +r)°> = 9835
(1+7)>=2,342
(1 +7) =1,1855, amibél r=18,55%. (Ez éves kamatlabat jelent.)
Magyar Telekom: 295 - (1 + r)> = 396,5
(1+7)°>=1,344

(14+7) =1,061, amibél r=6,1% (Ez éves kamatldbat, hozamot jelent.)

e) Keress az arfolyamok alakuldsat bemutaté grafikonon olyan id6szakot, amikor a befekteték
negativ hozamot érhettek el!

Szamos ilyen iddszakot taldlhatunk mindkét abran.

Mindkét vallalat esetében megfigyelhet6 példaul 2018. augusztusaban az arfolyamcsdkkenés
a 2018. aprilisi arfolyamhoz képest.
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f) Vizsgald meg az aldbbi abrat!

KOCKAZAT

Alacsony Kozepes Magas
KISZAMITHATOSAG JELENTOS INGADOZASOK
Mérsékelt, de biztos nyereség Kiemelked6 nyereség vagy veszteség
lehet6sége lehet6sége

Befektetést jegy,

€letbiztosftds

OVATOS "KOZEPUTAS" MERESZ
BEFEKTETOKNEK BEFEKTETOKNEK BEFEKTETOKNEK

Véleményed szerint mi indokolja a részvények magas hozamat?

A részvénytarsasigok teljesitménye és a magas kockazati szint. Altaldban igaz, hogy a
biztonsdgos befektetések alacsonyabb hozamuak, a kockazatos befektetések pedig
magasabb felaruak. A kockazatnak tehat megvan a magasabb hozamfelara.

Vond le a tanulsagot!

77 7

A feladat tanulsagai alapjan déntsd el a kovetkezd allitasokrol, hogy igazak, vagy hamisak!
Jelold déntésedet X-szel!

Igaz | Hamis Allitas
X A részvény egy alacsony kockazattal jaré értékpapir.
A részvényes a vallalat résztulajdonosava valik, részesedik annak

X A A
nyereségébdl.
A részvény arfolyamanak ingadozdsa nagy, egyik naprél a masikra
X jelentds, (akar 5-10%-os) valtozasok is torténhetnek az értékpapir piaci
araban.
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10. feladat

Megvasaroltal 100 db részvényt, darabjat 3500 Ft-os arfolyamon. A részvénytarsasag
kozgy(lése ugy dont, hogy ebben az évben az egy részvényre jutdé addzott eredmény
(nyereség) 40%-at kifizetik osztalék formajaban a részvények tulajdonosainak, 60%-at pedig
visszaforgatjak a vallalkozasba, tehat terjeszkedésre, novekedésre forditjdk. Az egy
részvényre juté addzott eredmény 600 Ft.

a) Szamitsd ki, mekkora osztalékot fizetnek ki a részvényeid utan!
600 Ft -0,4=240 Ft, ennyi lesz az egy részvényre juto kifizetett osztalék 6sszege, 100 db-ra
tehdt 6sszesen 24 000 Ft.

b) Mekkora éves kamatldbbal egyenértékl ez a hozam, ha a részvénybe fél éve fektetted be
pénzed, tehat féléves befektetésed eredménye ez a részvényenkénti 240 Ft?

240:3500=0,0686, ez a fél évre jutdé hozam, vagyis éves szinten 0,1372, azaz 13,72%-0s
kamatlabbal biré befektetésekkel lesz ez egyenérték(i. Az osztalékot vizsgalva ez a részvény
jo befektetésnek tekinthetd.

Mit tehetiink a biztonsagos befektetésekért? - BEVA

Sok ember van, aki tobb vagy kevesebb megtakaritasat nem otthon tartja, nem is a bankban szeretné
kamatoztatni, hanem kockdzatosabb, de ugyanakkor magasabb hozamot igéré befektetést valaszt,
értékpapirokat, példaul kotvényeket, részvényeket vasarolna. Mivel a kisbefektet6k tébbségének nincs
mddja arra, hogy folyamatosan, a szikséges mélységgel kévesse nyomon a t6zsdei hireket, a
t6kepiacok alakulasat, ezért az ilyen befektetésekre szerz6dést kotnek egy olyan vallalkozdssal, amely
az ilyen megtakaritdsok kezelésére, befektetésére jott létre. Ezeket a vdllalkozasokat nevezzik
befektetési szolgaltatéknak.

A befektetésre szant megtakaritdsat természetesen mindenki szeretné biztonsagban tudni. Ezért
minden befektetd f6 szabalyként maga is sokat tehet azzal, hogy nem egyetlen értékpapirba fekteti az
Osszes pénzét, és nem egyetlen befektetési szolgdltatéval kot minden szerz6dést. A kockazatok ilyen
megosztasat diverzifikacionak nevezik a pénziigyi szakemberek.

Azonban a pénzlgyi szolgaltatdk is vallalatok, m(ikodésik, tevékenységiik nem kockazatmentes. Még
a gondos, odafigyel6 gazdalkodds mellett is el6fordulhat, hogy egy befektetési szolgaltatd
fizetésképtelenné vdlik, csédbe jut, és nem tudja visszaadni az ligyfelek pénzért. Ez a kockazat nagyon
sokakat visszatartana attdl, hogy megtakaritasukat a befektetési szolgaltatdkra bizzak.

Ezért sziletett olyan szabaly, hogy a befektetési szolgaltatok — akiknek a miikodéséhez a Magyar
Nemzeti Bank ad engedélyt, és tevékenységiiket folyamatosan ellenérzi — tagjai kell, hogy legyenek az
ugynevezett BefektetG-védelmi Alapnak. Ebbe minden befektetési szolgaltatd minden évben befizet
egy meghatdrozott 0sszeget, és ha kozilik valamelyik fizetésképtelenné valik, és az arra jogosult szerv
elrendeli a felszdmolasat, akkor ennek a szolgaltaténak az lgyfeleit az igy 0sszegylilt pénzbdl fogjak
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kartalanitani. Tehat nem a rossz befektetési dontés esetén jar a kartalanitds, hanem a befektetési
szolgaltato fizetésképtelensége esetén.

Persze ez a kdrtalanitas nem lehet barmekkora, mértéke 100 000 eurdig terjed. Ez jelenleg korilbeldl
30 000 000 forintnak felel meg. 1 000 000 forintig a karosult befektetd visszakapja a teljes 0sszeget, az
1 000 000 forint folotti résznek pedig a 90 szdzalékat.

2017-ben a Befektet6-védelmi Alap 743 ligyfélt kartalanitott valamivel tébb, mint egymillidrd forint
Osszegben.

https://www.youtube.com/watch?time continue=2&v=NnEg-B-RHcE

https://www.youtube.com/watch?time continue=2&v=NnEg-B-RHcE
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11. évfolyam

FELADATOK 11. évfolyam

A feladatok elvégzése elGtt célszerl a pénz idGértékérél és a kamatozasi formakrdl széld
elméleti bevezet6t az els6 oldalon attekinteni.

Kamatozasi formak

Megtakaritdsainkat egyszer( vagy kamatos kamatozassal kéthetjiik le a bankokban.

A kétféle kamatozasi forma leirdsa a 9. évfolyam feladatai el6tt, a negyedik oldalon taldlhaté.

1. feladat

Munkaba 3llasod elsé évében sikeril 1,2 millid forintot megtakaritanod, hiszen szileidnél
laksz, akik azzal tamogatnak, hogy rezsire, albérletre nem kell kdltened. Pénzed befektetésére
egy 6 éves futamidejli, kamatos kamatozdsu konstrukciét valasztasz tartds befektetési
szamlan (TBSZ) az egyik bankban, 3 %-os éves kamatlabbal.

A tartds befektetési szamlan Iévé lekotések, mivel hosszu tdavra szolnak (minimum 5 évre),
mentestilnek a kamatado fizetési kotelezettség aldl.

a) Az alabbi tablazat kitoltése segitségével tekintsd at, hogyan alakul befektetésed értéke
évrél-évre, éves kamatfizetési gyakorisag esetén! A kamatlabat ,r’ jeldli, amely a
szazalékos kifejezést figyelembe véve szdzadrészként értelmezhets. A feladatmegoldas
soran kerekitsd az 6sszegeket mindig egész szamra!

Kal::_ja:,::'z?kt est Lekotott téke (Ft) 1+r Végosszeg (Ft)
1. 1200 000 1,03 1236 000
2. 1236 000 1,03 1273080
3. 1273080 1,03 1311272
4, 1311272 1,03 1350610
5. 1350610 1,03 1391128
6. 1391128 1,03 1432 862

b) Most tekintsd at ugyanezt a lehetGséget negyedéves kamatfizetési gyakorisaggal!

e Hatdrozd meg a kovetkezbket:
o egy éven beluli kamatfizetések szama: 4
o 0sszes kamatfizetés szama 6 év alatt: 24

o egy kamatfizetési idészakra juté kamatlab mértéke: évi3% : 4 =0,75%
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e Toltsd ki a tablazatot az els6 négy kamatfizetési id6szakra vonatkozdan! A
feladatmegoldas soran kerekitsd az 6sszegeket mindig egész szamra!

Kamatfizetési Lekotott téke (Ft) 1+r Végosszeg (Ft)
id6szak
1. 1200 000 1,0075 1209 000
2. 1209 000 1,0075 1218068
3. 1218068 1,0075 1227204
4, 1227204 1,0075 1236408

e Szamitsd ki befektetésed 6 év mulva esedékes végosszegét!
o Irdle a szamitas elvégzéséhez sziikséges alapképletet! Vedd figyelembe, az

éves kamatlabat (r) a kamatfizetések éves szamdval (k) mddositani kell!

n
FV =PV - (1 + i) , ahol r/k a kamatfizetési idGszakra jutd kamatlab (éves
kamatlab osztva az éves kamatfizetések szamaval, k-val), n pedig a futamidé
alatti 6sszes kamatfizetés szama.
o Irdle a szamitas elvégzéséhez sziikséges képletet az aktudlis adatokkal!

(Figyelj arra, hogy r szazalékban van megadva!)

24

0,03
FV = 1200000Ft-(1+ 2 )

o Irdle a szamitas végeredményét!
1435696 Ft

c) Hasonlitsd Ossze az a) és a b) pontok végeredményeit! Szamitasaid alapjan melyik
befektetési lehetséget valasztanad?

A b) lehetGséget valasztanam.

Vond le a tanulsagot!

Fogalmazz meg egy befektetési tanacsot a feladat alapjan! (A kamatlab, a futamidé és a
kamatfizetési gyakorisag osszefiiggésére figyelj!)

Azonos kamatldb és futamidd esetén érdemesebb a nagyobb kamatfizetési gyakorisagu
kamatos kamatozasu lekotési lehet6séget valasztani, mert ugyanannyi id6é alatt magasabb
hozamot eredményez.
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feladat

Végezz 0Osszehasonlitast a kamatfizetés gyakorisdganak hozamra gyakorolt hatasaval

kapcsolatban!

Tételezzlik fel, hogy sikeril 6sszegyljtened 1 millid forintot! Vizsgadld meg, hogy ha évi 4%-os

banki kamatldb mellett lekotod ezt a pénzosszeget, akkor egy év mulva, kiilonb6z6

kamatfizetési gyakorisagok mellett, kamatos kamatozassal mikor jarsz a legjobban!

a) Toltsd ki a tablazat 3. oszlopat! Tekints el a kamatadétol!

Indulé téke (Ft) K;;;::;:ZZ;S Végosszeg (Ft) EfftIe(I;tr:\‘la(ttlgrt\,y(I;g)es)
1 000 000 éves 1 040 000 4
1 000 000 féléves 1040400 4,04
1 000 000 negyedéves 1 040 604 4,06
1 000 000 havi 1040 742 4,07
1 000 000 napi 1 040 808 4,08

b) Most pedig toltsd ki a tablazat 4. oszlopat! Szamitsd ki, mekkora lesz az egyes kamatfizetési

1000000 Ft éves
szakkifejezéssel effektiv kamatldba. Masként megfogalmazva: hany szazalékos éves

gyakorisagok mellett az lekotésének tényleges, kozgazdasagi
kamatlabat eredményeznek az év végén kifizetésre keriilé 6sszeg alapjan az egyes lekotési

lehet&ségek!

Ehhez hasznald a kovetkezd egyszer( képletet:

végosszeg (FV) 1) 100
lekotétt téke (PV)

effektiv (tényleges) kamatlab =(

Szamitsd ki az effektiv kamatlabat a kamatado figyelembevételével is egy évre, negyedéves
kamatfizetés esetén!

Az évi 4%-os kamatlab a 15%-o0s kamatadodt is figyelembe 3,4%, negyedévre pedig 0,85%.

Kamatfizetési Lekotott Befektetés Levont Befektetés Effektiv
idGszak toke eredménye kamatadoé | eredménye kamatlab
negyedéves idGszak idGszak végén (Ft) addfizetés kamatadé
elején (Ft) (Ft) utan (Ft) levonasa
utan
1. 1 000 000 1010000 1500 1008500 | 1034435
2. 1 008 500 1018 585 1513 1017072 11020 80834
3. 1017072 1027 243 1526 1025717 aza_z ’ 4
4. 1025717 1035974 1539 1034435 3,44%
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d) A c) feladatban szerepl6 nettd 3,44 %-os éves kamatldb és napi kamatfizetés esetén
hanyadik napon érnénk el az év végére kapott 1034435 Ft-os végOsszeget? A
végeredmény megfogalmazdasanal vedd figyelembe, hogy résznapi kifizetés nincs, tehat a
napok szamat felfelé kerekitsd!

1034 435 =1 000 000 (1 + il 0’0085)n
N 365
1,034435 = (1 + 0’034)n
’ N 365

n = log(1+m) 1,034435

365
n =~ 363,5
Tehat a 364. napon.

Megjegyzés: A kerekitések nagyon megvaltoztathatjdk a megoldast, példaul
1081 00009 1,034 = 371,5, ami toébb mint egy év.

Vond le a tanulsagot!

Fogalmazz meg egy igaz allitast a kamatfizetési gyakorisagokkal kapcsolatban a feladat
alapjan!

Adott kamatlab mellett .... minél gyakrabban t6késedik pénziink, tehat minél gyakrabban
torténik kamatfizetés egy évben, annal nagyobb lesz a befektetéstink altal elérhet6 hozam.

3. feladat

Rajzold be az alabbi koordinatarendszerbe a kovetkez6 megtakaritasi lehet&ségek
hozamfiiggvényeit 4 évre! A feladat megoldasa soran 100 egységnyi befektetés hozamat vedd
figyelembe! A kamataddtdl most eltekintiink.

a) otthon, a széfben tartod megtakaritott pénzedet

b) egyszer(i kamatozasu, éves kamatfizetésd, évi 3 %-os banki lekotés
c) kamatos kamatozasu, éves kamatfizetés(, évi 3 %-os banki lekotés
d) kamatos kamatozasu, éves kamatfizetés(, évi 2,9 %-os banki lekotés

A sziikséges szamitasokat az alabbi tablazatban végezd el az egyes feladatrészekhez!
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Feladatrész:

Szamitas:

Elsé év Masodik év Harmadik év Negyedik év
0 0 0 0
a) (Nem lesz (Nem lesz (Nem lesz (Nem lesz
kamat) kamat) kamat) kamat)
b) 3 6 9 12
c) 3 6,09 9,27 12,55
d) 2,9 5,88 8,95 12,11

Itt dbrazold a fliiggvényeket!

Az x tengelyen az évek szamat, az y tengelyen pedig a hozamokat jel6ld!

(A kovetkezd linken elérhet6é fliggvényabrazoléd program segitségével vizsgald meg a
hozamokat hosszabb tavon! https://www.desmos.com/calculator/osdcbu7fpj)
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-~

https://www.desmos.com/calculator/taduxecw?24

A kovetkez6 linken megvizsgalhatdk a gorbék:
https://www.desmos.com/calculator/osdcbu7fpj

e) Gondold at egy autdonyeremény betétkdonyv mikodését befektetési szempontbol!

e Mitekinthet6 hozamnak?
e Mekkora hozamot érsz el, ha nem nyersz, és mekkorat, ha nyersz?

e Mibdl fizethetik a hozamot? (Azaz hogyan mikodtetik a bankok ezeket a pénzigyi
termékeket?)

Ez a befektetési forma a tulajdonosanak kifizetend6 hozamot nem biztosit, am a
befektetett pénzdsszeg nettd hozamabdl vasarolja meg a betétkdnyv kibocsatdja a
nyereménytargyakat (jelen esetben az autdkat). A hozam tehat itt maga az
autonyeremény lehet. Aki nyer, annak a hozama rendkivili mérték( lesz a befektetett
Osszeghez képest (ez persze fligg az id6tavtdl és a befektetett pénzdsszegtdl), aki viszont
nem nyer, annak a pénze még a redlértékét sem 6rzi meg ezzel a befektetéssel.
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Szamlavezet6 bankodndl a kovetkez6 kamatlabakat lehet elérni éves lekotés esetén:

egyszerii kamatozas

kamatos kamatozas

Eves kamatlab

3,5%

3,4%

A feladatmegoldas soran tekints el a kamatadoétol!

a) Szamitsd ki, a két befektetési lehet6ség hozamat 5 éves lekotés esetén!

Eredmény:

e egyszerld kamatozassal:1 + 0,035:-5 =1,175

e kamatos kamatozassal: (1 + 0,034)> = 1,182

b) A tablazatban szerepl6 adatok szerint az egyszer(i kamatozas esetén nagyobb az els6 éves

kamatlab.

e Melyik befektetési lehetGséget valasztanad?

A kamatos kamatozasut

o Miért?

Mert 5 év alatt magasabb a hozama.

c) Szamitsd ki az egyes évek végére elérhetd tényleges kamatlabat! Hany év alatt egyenlitédik
ki a két befektetési lehetéség hozama, melyik id6ponttdél valik jobb befektetéssé a kamatos

kamatozas?
Egyszer( kamatozas Kamatos kamatozas
Kamatlab 3,5% 3,4%
1. év 1,035 1,034
2. év 1,07 1,069
3. év 1,105 1,1055
4. év
5. év

Tehat a harmadik év végén mar jobb lesz a kamatos kamat.

d) Oldd meg a feladatot egyenlet felallitasaval!

A felirhaté egyenlet: 1 4+ 0,035 - n = 1,034", amely a pozitiv egész szamok korében nem
ad megoldast (n = az évek szama éves kamatfizetési gyakorisag esetén).
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e) Milyen alternativ megoldasi moédot ismersz, javasolsz?

A felirt egyenletet a valds szamok halmazan sem tudjuk megoldani véges sok Iépésben. Az
ilyen egyenleteket transzcendens egyenleteknek nevezzik, és kozelité szamitassal vagy
grafikusan tudjuk meghatarozni a korilbelili megolddsat. Az egyenlet két oldalat
abrazolhatjuk valamilyen fliggvénydbrazold program segitségével, vagy hasznalhatunk
GeoGebrat, Wolframalphat, stb. Szamoldgéppel pl. az n = 2,716206656... értéket kapjuk
gyoknek.

https://www.desmos.com/calculator/fhigkOfc3v

5. feladat

Ot év mulva zeneml(ivészeti egyetemen szeretnéd folytatni a tanulmdnyaidat, melynek
felvételijén ugy gondolod, nagyobb eséllyel tudnal indulni egy, a jelenleginél jobb minGségi
gitarral. Ugy dontesz tehat, hogy 2 millié forintos 6rokségedet addig befekteted, hogy meg
tudd venni a hangszert a befektetésed kamataibdl. Am aggddsz, hogy elegendé lesz-e ez az
id6 a kell6 6sszegli kamat megszerzésére.

A feladat megoldasa sordan tekints el a gitar lehetséges arvaltozasatol!

a) Szamitsd ki, mekkora futamidd utan tudod megvenni a 300 000 Ft-os hangszert, ha az éves,
kamataddval korrigalt kamatlab 4%! Szamitasodhoz hasznald a logaritmussal kapcsolatos
ismereteidet! Eves és negyedéves kamatfizetési gyakorisag esetére is oldd meg a feladatot!

FV=2 300 000
PV =2 000 000

éves kamatfizetési gyakorisag esetén:

r=4%

2000000 -1,04™ = 2300000
1,04" = 1,15

n =1og; 04 1,15

n =~ 3,56

Tehat 4 évet kell varnod.

Negyedéves kamatfizetési gyakorisag esetén:

2000000 -1,01™ = 2300000
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1,01" = 1,15
n = 10g1’01 1,15
n = 14,046

és 14,046 : 4 =3,51 tehat a negyedik év 3. negyedéve utan mar elegendé lesz a felhalmozott
kamat.

Ha maximum 5 éved van a lekotésre, mekkora 6sszegben kereshetsz hangszert magadnak
a lekotés végén?

Eves kamatfizetéssel szamolva
FV =2000000 - 1,045
FV = 2433306

Tehat 433 306 Ft-ért.

Ha biztos vagy benne, hogy 5 évig nem nyllsz a pénzhez, valaszthatod a tartds befektetési
szamlat (TBSZ) is. A 300 000 Ft-os hangszer megvasarlasahoz, mekkora kamatlabra kellene
lek6tnod (1 tizedes jegyre kerekitve) a megtakaritasodat éves kamatfizetési gyakorisag
esetén?

2000000 (1+7)°>=2300000
(1+7)°=1,15

1+r= i/m

r =~ 0,02835

Tehdt minimum 2,9%-o0s kamatlabra kell lek6tnod.
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Ertékpapir befektetések

6. feladat

Az alabbifeladatban a MOL részvények arfolyamvaltozasait vizsgdlhatod meg harom id6tavon.
Az els6 feladatrészben egy 6 éves idGperidodust, a mdsodikban egy egyévest, mig a
harmadikban egy egynapost abrazold vonaldiagramot elemezhetsz. Kezdjik is!

a) Az aldbbi grafikonon a MOL > részvények &rfolyamanak alakuldsat lathatod 2007
szeptemberétdl 2012 szeptemberéig.
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e Mi okozhatta a részvénydrfolyam zuhandsat 2007 negyedik negyedévétsl 2009 elsé
negyedévéig?
A pénzlgyi valsag altalanos bizalomvesztéssel jart, ezért az értékpapiroktdl szabadulni
igyekeztek a t6zsdén, a tulkindlat arzuhandst okozott.

e Milyen trendvonal (tendencia) figyelheté6 meg a részvényarfolyamban 2009 masodik
negyedévétdl?
2009 masodik negyedétsl emelkedd tendencia [athatd, amelyet kisebb visszaesések
tortek meg.

15 A MOL — a Magyar Olaj és Gazipari Nyrt — Magyarorszag legnagyobb villalata, mely részvénytdrsasagi
formaban miikadik. A MOL részvényeknek élénk a forgalma a Budapesti Ertéktézsdén, valamint a nemzetkézi
t6kepiacokon is zajlik velik kereskedés.
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11. évfolyam

e Vdlassz ki hdrom id6pontot, amikor MOL részvényeket vennél!
Mélyponton lenne érdemes részvényt vasarolni, tehat: 2009. els6 negyedévében, 2011.
harmadik negyedévében és 2012. masodik negyedévében.

e Vdlassz ki két id6pontot, amikor eladnad a MOL részvényeidet!
Az arfolyam csucsan lenne érdemes eladni: 2011. elsé negyedévében, és 2012. els6
negyedévében.

b) Az itt Iathato grafikon a MOL részvények arfolyamanak alakuldsat mutatja 2018-ban.
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e Mikor volt mélyponton az drfolyam 2018-ban?
2018. juniusaban

e Ha majusban arfolyamnyereséggel sikeriilt eladnod a 2018-ban vasarolt MOL

részvényedet, akkor az év mely id6szakaban vehetted meg?
2018. marciusaban
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11. évfolyam

e Majusban van az osztalékfizetés ideje, ami altaldban emeli az drfolyamot. Milyen hatds
érvényesilhetett 2018 majusdban a MOL részvények arfolyamalakuldsaban?
Feltételezhetjlk, hogy a vilagpiacon csdkkent az olaj ara, ezért esett az MOL részvények
arfolyama.

e Ha oktéberben arfolyamveszteséggel voltal kénytelen eladni a 2018-ban vasarolt MOL
részvényedet, akkor az év mely id6szakaban vasarolhattad meg?
Az év elsé két honapjaban magasabb volt az arfolyam, tehat akkor.

c) Az alabbi grafikonon a MOL részvények arfolyamanak alakulasat lathatod 2018. december
19-én.
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e Hogy jart az a befektetd, akia nap elején — nyitdskor — vasarolt, és a nap végén — zaraskor
—adott el MOL részvényt? Szamszer(sitsd az eredményt!
Emelkedett az arfolyam kb. 3060 Ft-rél 3160 Ft-ra, tehat jol jart.

e Keress egy olyan vételi és egy olyan eladasi id6pontot a napon beliil, amely veszteséget
eredményezett a befektetének?
13 6ra 30 perc és 15 6ra 30 perc kozott veszteséget érhetett el.

e Mit gondolsz, ezen a napon a befektet6k az olajarak esésére vagy novekedésére

szamitottak?
Az emelkedd tendencia az olajar emelkedésére utal.
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11. évfolyam

7. feladat

A BET honlapjarél szairmazé alabbi tablazat a MOL Nyrt. részvényeinek kereskedési adatait
mutatjak 2018. november 19-én. Az adatok alapjan valaszold meg az alabbi kérdéseket!

Napi minimum 3062
Ticker MOL  Napi maximum 3120
ISIN HU0000153937  Eves minimum 2018. mdj. 30.
Bevezetés idGpontja 1995. nov. 28.  Eves maximum 2017. nov. 22.
Kereskedés pénzneme HUF  Torténelmi minimum  1995.dec.19.
Névérték 125 HUF  Torténelmi maximum 2007 szept. 25.
Bevezetett mennyiség 819 424 824  Napi forgalom (db) 734 212
(do) Napi forgalom (m Ft) 2268

a) Mikor bocsatottak ki az els6 MOL részvényt?
1995. november 28-an.

b) Tudjuk, hogy a t6zsdén kozvetlenliil nem tudunk kereskedni, befektetési szolgaltatot,
brokert kell keresni, aki megbizasi dijért teljesiti a vételt és eladast. Egy kivalasztott
befektetési szolgaltaténal a megbizasi dij minimuma 500 Ft vagy a megbizas értékének
0,28 %-a.

Gondold végig! Ha valaki 2018. november 19-én az adott napon belil a legalacsonyabb
aron tudott MOL részvényt vasarolni és a legmagasabb aron eladni, és nem akar az 500 Ft-
os minimaldijnal tobbet fizetni megbizasonként, akkor

e hany részvényt tud megvenni és eladni?
Ha legaldbb egy részvényt vesziink, a minimalis megbizasi dijat (500 Ft) akkor is ki kell
fizetni, tehat vizsgdljuk meg, maximum mennyi részvényt lehet megvenni gy, hogy a
megbizasi dij tranzakciénként (egy vétel és egy eladds) ne haladja meg az 500-500 Ft-ot.

Vasarlas: x db - 3062 -0,0028 = 500 Ft
x = 58,3 darab

Eladas: x db-3120-0,0028 = 500 Ft
x = 57,23 darab

Mivel toredék részvény nem vdsarolhatd, ezért lefelé kell kerekiteni, és az eladas
mennyisége hatdrozza meg a lehetdségeinket. Tehat 57 részvény vasarlasa és eladdsa
esetén fizetlink legfeljebb 500-500 Ft-ot a megbizasért.
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o Mekkora Osszeget kell az el6z6 ligylethez befektetnie MOL részvényekbe?
Részvényvasarlds: 57 - 3062 =153 100 Ft
Megbizasi dij: 2 - 500 Ft = 1000 Ft
Osszesen: 154 100 Ft

e Mekkora hozammal zarhatja a tranzakcidt, ha tudjuk, hogy az arfolyamnyereséget is
15 %-os jovedelemadd terheli?
A nettd (addzott) hozam megallapitasa:

57-(3120 — 3062) - 0,85 =2810,1
Amibdl le kell vonnunk az 1000 Ft megbizasi dijat, tehat 1810,1 Ft hozamot értiink el.

c) Tegyik fel, hogy valaki a MOL részvénybdl mar a kibocsataskor, 138 Ft-ért, 23 évvel ezel6tt
vasarolt és 2018. november 28-an 3166 Ft-os aron értékesitette. Hany szazalékos bruttd
hozamot ért el a befektetésével?

3166 :138 =22,942

Mivel 23 évig tartott ez a befektetés (2018 — 1995 = 23év),

23/22,9420 = 1.1459 tehat 14,59% volt az arfolyamnoévekedésbdl szarmazd bruttd éves
hozam.

d) d) A részvények hozamdnak értékeléséhez tovabbi két tényez6t kell figyelembe venniink:
az évenként kifizetésre keril6 osztalékot és az éves inflaciot. Melyik hogyan hat a bruttd
hozamra? Fejezd be a mondatot:

A részvények utdn fizetett osztalék az éves hozamot ............. noveli
A inflacids rata a részvények redlhozamat ................. csokkenti.

Végezz kutatdomunkat!

Ha érdekel a tozsde és a részvény-, illetve kotvénybefektetések, tanulmanyozd a
www.bet.hu oldalt, a Budapesti Ertéktézsde honlapjat!

Keress magadnak egy jo befektetési lehetGséget!

Melyik értékpapirt valasztottad? Miért? Aktuadlis adatok szerint.
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8. feladat

Aki részvénybe fekteti a pénzét, az legtobbszor igyekszik a kockazatat kordaban tartani, igy
nem egy részvényre tesz fel mindent, hanem t6bb részvénybdl, esetleg kdtvénybdl allg,
ugynevezett értékpapir portféliét vasarol. llyen portféliokat a bankok készen is kindlnak a
befektet6k szdmdra, melyeket befektetési jegy formajaban vasarolhatnak meg a befektetdk.
A befektetési jegyek tobbféle kockdzati szinten elérhet6ek. Vannak alacsony, mérsékelt,
kozepes és magas kockdzattal jaré befektetési jegyek is a bankok kinalataban, attdl fliggben,
hogy milyen értékpapirokbdl all az adott portfélio. A részvények a magas, mig az
allamkotvények az alacsony kockazattal jaré befektetések kozé sorolhatdk. Minél nagyobb
aranyban jelenik meg részvény egy portfélioban, anndl kockdzatosabbnak minGsil a
befektetés, mig ha az allampapir aranya magas, alacsonyabb kockazatot kell csak vallalni.

KOCKAZ AT

Alacsony Kozepes Magas
KISZAMITHATOSAG JELENTOS INGADOZASOK
Mérsékelt, de biztos nyereség Kiemelked6 nyereség vagy veszteség
lehetSsége lehetbsége

Befektetési jegy,
dnlkéntes nyugdfjpénztés,
megtakarfitdssal kombindle
Eletbiztositds

Bankbetét, allampapir

OVATOS "KOZEPUTAS" MERESZ
BEFEKTETOKNEK BEFEKTETOKNEK BEFEKTETOKNEK

Lassuk, ez a tobb ldbon allas (azaz kockazatmegosztas, mas széval diverzifikacid) hogyan hat a
befektetés hozamara és kockazatdra.

A rendelkezésedre all6 2 millié forintos megtakaritasbdl befektetési jegyet vasarolsz, melynek
portfélidja az aldbbi 4 értékpapirbdl all:
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11. évfolyam

Piaci arfolyam Piaci arfolyam

Ertékpapir neve Aranyaa valtozasa a valtozasa a

portféliéban befektetés elsé 3 kovetkezé6 3

hdénapjaban hdénapban
Allamkotvény1® 20% -2% +1%
A" részvény 30% +14% +3%
,B” részvény 35% -12% +10%
,C” véllalati kotvény 15% +1% —6%

a) Az egyes értékpapirok tablazatban megadott aranydnak (sulyanak) figyelembevételével
szamitsd ki, hogy befektetésed az elsé harom hdnapban hany szazalék hozamot
eredményezett!

02-098+03-1,14+0,35-0,88+0,15-1,01 = 0,9975, tehdt -0,25% a hozam,
vagyis veszteséget konyvelhetiink el az els6 harom hénap utan.
b) Szamitsd ki, hogy a két negyedéves periddusban dsszesen hany szadzalékos lett a hozam!

02-098-101+03-1,14-1,03+0,35-0,88-1,1+0,15-1,01-0,94 = 1,03143
tehat az elsé hat honapot 3,143%-0s hozammal zartuk.

7

c) Mekkora 6sszeget érhetiink el a 2 millié Ft-ért vasarolt portfolié értékesitése esetén, ha a
kozvetitdi jutalék 0,3%? (A portfélidt a masodik negyedév végén értékesitjiik.)

A kozvetits vétel és eladds esetén is felszamolja a kozvetitdi jutalékot, tehat a hozam:
2 000000-1,03143 -2 000 000 -0,003 — (2 000 000 - 1,03143) -0,003 = 2050671 Ft

Vond le a tanulsagot!

Milyen el6nye van a befektetési jegynek (értékpapir portfélionak) egy részvény vagy
kotvény megvdasarlasaval szemben?

A befektetési jegy esetén a befektetd a sajat kockazatvallalasi hajlandésaganak
megfelel6en tudja a kockazat szintjét kivalasztani, hiszen nem egyetlen vallalat sikerétdl
flgg befektetése jovdje, hanem tobb labon All.

Kinek érdemes befektetési jegyet (értékpapir portféliot) vasarolnia?
Mindenkinek, aki egyrészt részesedni szeretne valamely vallalat, iparag
eredményességébdl, masrészt viszont nem szeretne egy lapra feltenni mindent,
mérsékelni szeretné befektetése kockazatat.

16 Az dllamkotvény a futamid8 végén a kamattal novelt értéken keriil kifizetésre, erre az dllam garanciat vallal.
Am a futamidé lejarta el6tt is értékesithetSek ezek az értékpapirok a masodlagos piacon. Ekkor nem a kibocsaté
valtja vissza azokat, hanem el tudjuk adni egy harmadik félnek, aki kivarva a futamidé végét, megkapja a kamattal
novelt értéket. A futamidd alatt azonban ezeknek az értékpapiroknak az ara is ingadozik a piaci viszonyok
hatasdra.
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11. évfolyam

Milyen hozam érhetd el a befektetési jeggyel (értékpapir portfolidval)?

A hozam a befektetési jegy mogott allé értékpapirok hozamatdl fligg, lehetnek olyanok
ezek kozott, amelyek veszteségesnek bizonyulnak, és lehetnek nyereségesek is.
Valaszthatd olyan befektetési jegy, amely tobb, alacsony kockdazatu, am igy alacsony
hozamu pl. allampapirt tartalmaz és csak kevés kockdzatos piaci részvényt.
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Valuta és deviza befektetések

9. feladat

A befektetésekben mindig van kockdazat. Vannak olyan lehet&ségek, amelyekben kisebb, de
vannak olyanok is, amelyekben nagyobb. A valuta, deviza befektetések az arfolyamvaltozasok
miatt kevésbé kiszamithatdak. Egy piaci esemény, vagy akar politikai hir, az adott valuta
jelent6s er6sodését vagy gyenglilését eredményezheti. Csak becsiilni tudjuk a varhaté
valtozas valdszinlségét. Nézziink erre egy példat.

Megtakaritott pénzedet eurdba fekteted. Annak a valdszin(isége, hogy a HUF/EUR arfolyam
egy adott napon 1 Ft-tal n6, 1 Ft-tal csokken, vagy éppen valtozatlan marad ugyanannyi, vagyis
mindharom esetben egyharmad. Tegyik fel, hogy az egyes napokon torténd valtozasok
fliggetlenek.

a) Hatarozd meg annak a valdszinlségét, hogy 2 nap mulva nyerni fogsz az lzleten, ha ma
atvaltod a pénzedet eurdra!

Foglald tdblazatba a valtozasi lehet6ségeket:

Els6 nap
csokken nem valtozik né
csokken -2 -1 0
Masodik nap | nem valtozik -1 0 1
né 0 1 2

A tablazat alapjan dsszesen 9 lehetdség van, ebbdl 3 olyan, amelyben nyeriink az tzleten.
Mivel minden eset egyenl6 valdszinlségl, ezért

kedvezo esetekszama 3 1

osszes lehetéség 9 3

b) A kovetkezd héten egy piaci hir hatasara ezek az egyenl6 valdszinliségek megvaltoznak és
mindkét nap azonos (nem 1/3) valdszinliséggel n6 az arfolyam. Feltételezziik, hogy
tovabbrais +1, 0 vagy —1 forinttal mozdulnak el az arfolyamok. Annak a valdszin(isége, hogy
nem valtozik az arfolyam egyharmad marad. Annak a valdszinlisége, hogy 6sszeségében két
nap mulva nyerni fogsz az Gzleten 7/12. Mekkora valdszin(iséggel ng, illetve csokken az
arfolyam?

Most nem szdmolhatunk az esetek szamaval, hiszen nem egyenl6 valészinlségliek az
egyes események. Legyen p annak a valdszinlisége, hogy egy napon né az arfolyam. Az
el6z6 feladatrész megoldasa alapjan 3 esetben nyeriink az lGzleten:

1.) Ha elsé nap nem vdéltozik és a masodik nap né:

W =

P(1) =
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2.) Ha els6 nap né és a masodik nap nem valtozik:

1
P(2)=P'§

3.) Ha mindkét nap né:
PR)=p-p=p

Tehat annak a valdszinlisége, hogy nyeriink az lizleten:

P=P(1)+ P(2) + P(3) = p? +§p

Felirhat6 az egyenlet: p? + gp = 17—2
A masodfoku egyenlet megoldasai: p; = —%, ami nem lehetséges, mertp = 0, és p, =
1

E.
Tehat annak a valdszinlisége, hogy n6 az arfolyam p annak pedig, hogy csékken az
1 1

. 1
arfolyam 1 —-—-=-,
3 2 6
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Ingatlanbefektetés

10. feladat

Az aldbbi forrasok alapjan valaszold meg a kovetkez6 kérdéseket!

A budapesti lakasvasarlok megoszlasa a lakdsvasarlas célja szerint

100 % 0 % 100
%—I.Illlll||||lllllllll IIII—%
80 - - 80
70 A - 70
60 - - 60
50 A - 50
40 - 40
30 A - 30
20 A - 20
10 - 10
0 - . - . . . - . . . . . . . . . . . . . . . . . . . ._ 0
TE=ZZ2TLSE=Z2Z2nmEE2LmEE2LmEE2nmEE2 S
S o ) a S 5 3
5 Q Q 5 5 Q Q
m Befektetés M Els6 lakas vasarlasa M Nagyobba koltozés
Kisebbe koltozés M Generdaciok Maganélet

Forras: MNB - Lakaspiaci jelentés 2018 november

Lakasvasarlasbdl, az értéknévekedésen keresztiil elérheté hozamprémium?’ és a betéti
hozam alakulasa az elmult id6-szakban

17 A lakasokon elérheté hozamprémium a nominalis lakdsarindex éves valtozasa és az egy éves allampapirpiaci
referenciahozam kilonbsége. Vagyis a lakdsok arnovekedésének éves szazalékos mértéke csokkentve az
allampapirok hozamaval. Tehat az a plusz hozam, ami az dllampapirokhoz képest tobbletként elérhet6 a lakas
célu befektetésekkel.
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IV.

IV.
2010. 1II.

2009. II.
IV.

IV.
2012.1I.

2011.1I.
V.

V.
2015.1I.

IV.
2014.1I.

2013.1I.
V.

V.
2017.1I.

2016. II.
IV.

2008. II.
2018.1I.

eme Hasznalt lakdsokon elérheté hozamprémium
@ |)j lakasokon elérhets hozamprémium
Even tul, legfeljebb két évre lekotott betéti hozam

Forras: MNB — Lakaspiaci jelentés 2018 november

a) Olvasd le az abrardl a kovetkezd adatokat (hozzavetSlegesen/nagysagrendileg)!

e hasznalt lakdsok hozam-prémiuma?® 2018 Il. negyedévében: ~10%
e Ujlakdsok hozam-prémiuma 2018 Il. negyedévében: =11,5%
e banki betéti hozam 2018 Il. negyedévében: =0,5%

Ezek a hivatalos tablazatbdl kiolvasott adatok, e korili értéket kellene leolvasni az abrardl.

b) Hogyan alakult a hasznalt lakdsok hozam-prémiuma az elmult 6t évben?

Jelentésen emelkedett, negativbol pozitivba fordult. 2014-t6l meghaladta az Uj lakasok
hozam-prémiumat, majd 2017-t6l ismét alulmaradt az Uj lakasokhoz képest.

c) A 2008-as gazdasagi vdlsag hogyan hatott a lakdspiacra? Vizsgdld meg a flggvények
alakulasat!

A lakdspiaci hozamok jelent8sen csokkentek, zuhantak a lakasarak, és csak évekkel kés6bb
allt talpra a lakaspiac, és valtak a hozamai olyan mértékdvé, amely ismét vonzdva tette ezt
a megtakaritdsi format a befekteték kérében.

d) Mibe érdemes az abra alapjan fektetni pénziinket?

Uj épitésii lakdsba. (De a mult eredményei sohasem biztositjak a jovSben elérhet6
eredményeket!)

18 vasarlds id6pontjdhoz képest max. egy évvel késébbi értékesités esetén kiszdmithatd arkiilénbézet szazalékos
mértéke.
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e) Helyezd el a harom befektetést hozam szempontjabdl novekvs sorrendben!

Legalacsonyabb Legmagasabb
hozamu hozamu
Befektetés
megnevezése
Befektetés
hozama
legz bacsonys bb hozami legmag=sabb hozam i
be fekt etés . - . v e el e e .
meznevezdse hankhetét hasznalt lakas uj epitésd lakds
befekt etés hozama DJE% 10% 11,5%

f) Hany szazalékkal n6tt 2012. |. negyedévéhez képest a befektetési célu lakasvasarlok aranya
2018. Il. negyedévére?

2012. 1. negyedév: 27,9% (ez a hivatalos tablazatbdl kiolvasott adat, e korili értéket kellene
leolvasni az abrarol)
2018. Il. negyedév: 41% (ez a hivatalos tablazatbdl kiolvasott adat, e korili értéket kellene

leolvasni az abrarol)
41:27,9=1,47

Tehat 47%-kal né6tt a befektetési célu lakasvasarlok aranya, vagy masképp
41% —27,9% = 13,1 szazalékpontos novekedést jelent.

g) Az ingatlanbefektetésnek nem csak hozamai, hanem koltségei is vannak. Sorolj fel néhany
koltséget, amely felmerilhet az ingatlantulajdonosok szamara!

bérbeadds esetén jovedelemadd, esetleg ingatlanadd, allagmegmegdvas (karbantartasi
koltség), biztositasi dij, esetleg kozos koltség
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FELADATOK 12. évfolyam

A feladatok elvégzése elGtt célszerld a pénz idGértékérél és a kamatozasi formakrdl széld
elméleti bevezet6t az elsé oldalon attekinteni. Az értékpapir-befektetésekrél a 10. és 11.
évfolyam feladataindl olvashatsz.

1. feladat
Valjunk milliomossa!

Manapsag szdmos dologra koltiink. Gondolj csak bele! Ha megelégednél egy olcsdbb cipdvel,
kevésbé markds ruhadarabbal, nem fogyasztanal annyi felesleges élelmiszert, amik nem
mellesleg meglehet6sen dragak is (pl. chips, energiaital), akkor kdnnyedén megtakarithatnad
zsebpénzed jelentds részét. Ezt a pénzt akar le is kotheted egy bankban, vagy befektetheted.
Lassuk, mikorra valnal milliomossa, ha havonta sikerilne 20 ezer forintot félretenned! Az
elérheté hozam, amivel kalkulalsz, kamataddval korrigalva évi 4,5%, és természetesen a
kamatos kamatozast valaszd havi kamatfizetési gyakorisaggal!

Végezd el a szamitast, toltsd ki a tablazatot!
A havi kamat 4,5% : 12 = 0,375%.

Id6 Betét Felha!,m ozott Kamattal novelt érték
toke
1. hénap 20 000 20 000 20 000- 1,00375 = 20 075
2. hénap 20 000 40 075 40 075- 1,00375 = 40 225
3. hénap 20 000 60 225 60 225- 1,00375 = 60 451
4. hodnap 20 000 80451 80451- 1,00375 = 80 752

Lathatd, hogy ezzel a mddszerrel el6bb-utdbb célhoz ériink, de jobb lenne, ha egy képlettel
kiszdmolhatndnk a hozzavetdleges végeredményt.

Vezesslink be a képlethez valtozékat!
x: az id6egységenként befizetett 6sszeg.
To: a kezd6tbke

r: az id6egységre vonatkozoé kamatlab, amelybdl g = 1 + r (r szdzalékban, azaz szdzadrészként
kifejezve)

Tn: az n-edik id6egység végére felndvekedett 6sszeg

Ekkor

T,=Ty"q

T,=(Ti+x)q=To q+x)q=To q° +xq

Ty=(T+x)q=To q*+x-q+x)q=To g +x-q° +x-q
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T, =Ty q*+x-q°+xq+x)xq=Ty q*+x-q>+x-q*+x-¢q

T,=To q"+x-q" '+ --+x-q°+x-q
Emeljuk ki x - g-t a masodik tagtdl kezdve:
Tn=T0.qn+x.q.(qn—2_|_..._|_q.|_1)

A zardjelben egy olyan mértani sorozat elsé n — 1 elemének 6sszegét kapjuk, amelynek elsé
eleme 1, és a hanyadosa g. Az 6sszegképlet felhasznalasaval

qn—l_l
Tn=T0'qn+X'Q'<qT>

Persze a képlet egyszer(ibb, ha a kezd6t6ke nem kulonbozik a tobbitél, tehat T, = x:

q" -1
Tn=x-q-(q_1>

A feladat megoldasahoz most mar hasznalhatjuk a képletet. A szamolas soran hasznald ki,
hogy a zsebszamoldgéped 8-10 tizedesjegy pontosan szamol. Csak a végeredménynél
kerekits!

x = 20 000Ft

egy honapra a kamatlab: r = 2% _ 0,00375, amibél g = 1,00375

12

T, = 1000000 Ft

1,00375™ — 1)

1000000 =20000-1,00375" (m

1,00375™ — 1)

50 =1,00375- (—1,00375 )

40000  1,00375" —1
803  0,00375

49,8132005 =

1,186799502 953 _ 1,00375"
’ ~ 803

953
n = 108100375 303 "~ 10g1 00375 1,186799502

n = 45,75, amibdl kévetkezik, hogy 46 honap, kevesebb mint 4 év kell ahhoz, hogy
milliomosok legylink.

Megjegyzés: Ha két tizedesre kerekitlink pl. 2572 ~ 1,19, amibdl az
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n = 10g1’00375 1,19 =~ 46,5

értéket kapjuk, akkor az majdnem egy hdnap eltérés.

2. feladat

Epp elkezdtél dolgozni, amikor nagypapad nyugdijba vonult. Nagypapa megtakaritott
5 000 000 Ft-ot, de a nyugdijabdl mar sajnos nem tud tobbet félre tenni, ezért megtakaritasat
lekototte hosszu tavra. Azt mondta neked, hogy ezt az 6sszeget a lakdsszerzésedre gy(jtotte,
és megkaphatod a banktdl, ha neked is 6sszegy(ilt legaldbb ugyanannyi pénzed, mint amennyi
a nagyapa megtakaritasa lesz a kamatokkal egyitt. Kalkulacidd szerint évente 600 000 Ft-ot
tudsz sporolni, és ezt minden év elején befizeted egy gy(ijt6szamldra, hogy te is megalapozd
jov6beni 6nallé otthonodat.

a) Hany év mulva veheted fel a nagypapad pénzét, ha a bank mindkét esetben kamataddval
korrigalt évi 5% kamatot biztosit?

Nagyapa pénze n év mulva: 5 000 000 - 1,05™
1,05™-1
1,05-1"
Tehat meg kell oldani a kdvetkez6 egyenl6tlenséget:
1,05" -1

. n < . R —
5000000-1,05" < 600000-1,05 1051

a te gy(jtésed n év mulva: 600 000 - 1,05 -

0,3968-1,05" < 1,05" -1
1<0,6032-1,05"

1,6578 < 1,05"

10,36 <n

Tehat 11 év mulva juthatsz hozza az 6sszeghez.

b) Mekkora 6sszeg all majd rendelkezésedre a lakdscélod megvaldsitasahoz?
Nagypapa pénze: 5 000 000 - 1,05 ~ 8551 697 Ft
Sajat megtakaritas: 600 000 - 1,05 % ~ 8950 276 Ft

Osszesen tehat: 17 501 973 Ft.

3. feladat

Megtakaritott pénzed kamatoztatasdra keresel épp egy lehetSséget. Hajlanddé vagy
kockdazatot is vallalni a nagyobb hozam reményében, ezért vallalati kotvényekben gondolkodsz.
Egyik bardtodnak éppen pénzre van sziiksége, igy el is adna neked a birtokaban lévé 10 000 Ft
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névérték(, évi 5%-os kamatozasu, és 3 éves lejaratd kotvényét 10550 Ft-ért.
A kotvénykibocsatd évente fizet kamatot.

Egy év mar eltelt a futamidébdl, de az elsé évre es6 kamat kifizetése még nem toértént meg,
ezt — mint Uj tulajdonos — mar te kapnad meg. A kotvény végtorlesztés(, vagyis a befektetett
tékét a futamidd végeén fizetik ki.

a) Szamitsd ki, hogy most, egy év elteltével a futamid6ardnyos kamatokkal egylitt mennyit
érne a kotvény?

10 000 - 0,05 = 500 Ft, vagyis 500 Ft/év a kamat Gsszege.

1 év telt el a futamid6bdl, tehat aki egy évig benne tartotta pénzét ebben a kétvényben
legaldbb 10 500 Ft-ot szeretne érte kapni.

Megjegyzés: Persze a kotvény aktuadlis értékét a kereslet-kindlati viszonyok, a vallalat
torlesztési képességének piaci megitélése is meghatarozzak.

b) Szamitsd ki, érdemes-e belevagnod ebbe a befektetésbe, ha a piaci kamatlab jelenleg 3%?
Ne feledd, az elsG6 évre es6 kamat kifizetése még nem tortént meg, ezt — mint U4j tulajdonos
— mar te kapnad meg.

Foglald tablazatba az adatokat!

A szamitas soran a kovetkezdket vedd figyelembe! Két év van még hatra a futamidébdl.
A kotvény most, illetve a jov6ben még kétszer fizet kamatot, illetve a harmadik
kamatfizetés alkalmadval a befektetett t6két is visszakapja a kotvény tulajdonosa. A kdtvény
aktualis értékét ugy tudod meghatarozni, hogy a jovében esedékes pénzosszegeket
visszaszamolod a jelenre, vagyis kiszdmolod, mennyit érnek ezek a pénzosszegek ma, az
aktualis piaci kamatlab alapjan. Emlékszel még a képletre?

PV=FV:(1+r)"

ahol ,r’ a kamatlab, amely szazalékban, azaz szazadrészként van kifejezve

Id6pont

Pénzaramok 1 év mulva 2 év mulva

Jelenleg L .. . ..
(cash-flow) esedékes Osszeg esedékes Osszeg
Toketorlesztés (a) OFt 0 Ft 10000 Ft
Kamat (b) 500 Ft 500 Ft 500 Ft
0 h-fl
Osszes cash-flow 500 Ft 500 Ft 10500 Ft
(a+b)
A pénzaramok 500 500

500 Ft —— =~ 485,44 Ft ~ 9897,26 Ft

jelenértéke (PV) 1,03 1,032
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Ha a kamatkifizetés még nem tortént meg az elsé évre, akkor az ajanlat szerint 10 550 Ft-
ért egy olyan kotvényt tudunk vasarolni, ami 500 + 485,44 + 9897,26 = 10 882,7 Ft-ot ér.

A kotvényt tehat érdemes megvasarolni, hiszen ezen az dron alulértékelt, mivel az
aktualis vételar alacsonyabb, mint a kotvény jelenértéke.

Vond le a tanulsagot!

Véleményed szerint miért volt hajlandé eladni a kdtvényt a tulajdonosa baratjanak ilyen
kedvez§ aron?

A befektetések esetén fontos szempont lehet a befekteté szamara a likviditas is, azaz, hogy
mennyi id6 alatt és milyen aron tudja eladni a befektetését, ha pénzre van sziiksége. Ennek
érdekében a befektetSk akar veszteséggel is hajlanddk eladni értékpapirjukat.

4. feladat

Az érettségi banketten élénk beszélgetés zajlik, és mar csak a jové jar a fejetekben. Egyik
osztalytarsaddal pénziigyi terveitekrdl is beszélgettek.

Te az érettségit kovetéen munkdba szeretnél allni. Mivel szakmai képzettség nélkiil
alacsonyabb bérre szamithatsz, azt tervezed, hogy esti tagozaton elvégzel egy OKJ-s képzést.
A munkavégzésbdl szarmazé jovedelmedbdl minden évben 600 000 Ft-ot januar 1-én bankba
teszel, melyet lekdtsz évi 3 %-os kamatlab mellett. Ugy tervezed, hogy ezt az éves
megtakaritast 10 évig tudod vallalni, hiszen, ha mar gyermekeid lesznek, akkor tobb kiadasod
lesz havonta, igy arra az idészakra egyel6re nem kalkuldlsz megtakaritast. Az 0sszegydjtott
pénzhez azonban nem akarsz hozzdnyulni, a bankban hagyod még 18 évig, hogy gyermeke(i)d
életkezdését tdmogatni tudd beldle.

Bardtod az érettségi utan tovdbb szeretne tanulni nappali tagozaton, am ugy gondolja, hogy
ha sikerll is némi jovedelemre szert tennie, azt tanulmanyaira, megélhetésére kell majd
forditania. Arra szamit, hogy 10 év mulva tudja elkezdeni a megtakaritast, melyet azonban
onnantdl kezdve 18 évig, sajat gyermeke érettségijéig folytat. O is évente 600 000 Ft-ot tesz
majd félre, minden év januar 1-én évi 3%-os kamatldb mellett kétne le. Igy gyermeke(i)
életkezdését fogja tudni tdmogatni beldle.

a) Becsilild meg, mekkora 0sszeggel fogtok rendelkezni a futamidé végén, 28 év mulva!

T e
Osztalytarsad: ......ccoeoeeeccvecevenennne.
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b) Toltsd ki az aldbbi 6sszefoglald tablazatot! Szamitsd ki, hogy a megtakaritdsaitok értéke
mekkorara né a kamatokkal a futamidé végére 3%-os kamatlab esetén! (A tablazatban

szerepl6 5%-o0s kamatlabbal még nem kell szamolnod!

Adatok Te Osztalytarsad
Megtakaritds osszege (Ft/év) 600 000 600 000
Aktiv megtakaritasi id6 (év) 10 18
Lekotés futamideje (év) 28 18
a) Kamataddval korrigalt éves kamatlab (%) 3 3
Megtakaritas értéke a futamidd végén 12 061 189 14470 121
b) Kamatadoval korrigalt éves kamatlab (%) 5 5
Megtakaritas értéke a futamidd végén 19 070 225 17 723 402

Alapképlet a te megtakaritasodra, ha n évig befizetsz, és tovabbi k évig kamatozik:

q"—1
Tn+k=x-q-<q_1)-q"

Behelyettesitve:

1,031

Tio+15 = 600 000 - 1,03 - ( -

019
-1

) .1,0318 = 12 061 189 forint.

Alapképlet az osztalytarsad megtakaritasara, ha n évig befizet:

Behelyettesitve:

1,0318-1
1,03-1

Tyg = 600 000 1,03 -

q"—1
T”:x.q.<q—1>

) — 14 470 121 forint.

c) Vizsgald meg, hogyan alakulndnak a megtakaritdsaitok, ha 5%-os kamatldb mellett

kotnétek le a pénzeteket, de minden mas feltételt valtozatlanul hagyunk!

A te megtakaritdsod 5% kamatlab mellett:

Ti416 = 600 000 - 1,05 - (%

)

1,051
05—1

0_1

Az osztalytarsad megtakaritasa 5% kamatlab mellett:

1,0518 -1
1,05-1

Tyg = 600 000 1,05 -

) — 17 723 402,3 forint.

) . 1,058 = 19 070 2248 forint.

Vond le a tanulsagot!
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Milyen osszefliggés ismerhet6 fel a kamatlab, a megtakaritasi id6, a befektetés futamideje
és a befektetés hozama kozo6tt?

A 3 szdzalékos kamatldb mellett azért a ,tovdbbtanulas” esetében lett nagyobb a
megtakaritas végosszege, mert a kordbban kezdett megtakaritds 10 éve alatt 6sszegyjtott
pénzosszeg kamatos kamata nem tudta ellensulyozni a masik esetben fellépd plusz 8 évnyi
600 000 Ft-os tobbletmegtakaritdst, és annak hozamait. Az id6tényez6 valtozatlansaga
mellett a kamatlab novekedése azonban kiegyenlitheti ezt a hatranyt, és megvaldsul ,,a
kamatos kamat csodaja”.

5. feladat

Csalddod a nagysziil6ktél egy vidéki nagyvarosban egy kb. 28 millié forint értéku lakast 6rokolt.
Az 6rokséggel szeretnétek okosan gazdalkodni és szeretnétek megtalalni a szamotokra legjobb,
legjovedelmez6bb befektetési lehet6séget. A kockdazatok csdkkentése, megosztdsa (idegen
széval a diverzifikacio) érdekében Ugy gondoljatok, hogy nem szabad az 6sszes pénzt egyetlen
befektetésbe tenni. Véleményetek szerint a 28 millié Ft megosztdsa alternativ lehet&ségek
kozott kiszamithatobb és kiegyenlitettebb hozamot eredményez. Tobb szempontot és
lehet&séget is végiggondoltok. Az alabbi befektetési lehet6ségek meriiltek fel:

e megtartjatok a lakdst, és kiadjatok azt, amiért bérleti dijat kaptok,
e eladjatok az ingatlant, és az eladasbdl befolyt 6sszeget értékpapirba fektetitek:
o allampapir (ez szolid hozamot, de biztonsagos és konnyebben értékesithetd,
készpénzzé tehet6 format jelent),
o részvények, kotvények (ezzel lehetne a nagyobb hozamot elérni, de ezekhez
nagyobb kockazat is kapcsolddik),
o az el6bbiek kombinacidja, amelyben a kockazatot csdkkenteni tudjatok
e deviza befektetéssel arfolyamnyereséget érhettek el.

A kovetkez6 feladatokban ezeket a lehetdségeket vizsgdljuk meg.

Befektetési
cél

a) Milyen szempontok meriilhetnek fel a megfelel6 befektetés(ek) kivalasztasdhoz?
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Megoldas:

e Mikor és milyen 6sszegre lehet szlikség a csaladban révidebb és hosszabb tavon?

e Mennyire szeretne biztonsdgra vagy éppen kockazatvdllaldssal magasabb hozamra
torekedni a csalad?

e Hogyan tudjatok csékkenteni a kockazatot?

e Mekkora hozamot tartotok realisan elérhetének? VAGY Mekkora a csalad
hozamelvarasa?

Els6ként az ingatlan bérbeaddsat vagy eladasat hasonlitjdtok ©ssze. Utdnanéztetek a
lakdsaraknak, illetve a lakasbérleti dijaknak, és realisan havi 140 000 Ft + rezsiért lehetne a
lakdst kiadni. A bérleti szerz6dést harom évre szeretnétek megkotni, és ez alatt az id6 alatt
nem valtoztattok a bérleti dijon, de félévenként el6re kéritek az Osszeget. A bevétel
értékeléséhez még tudni kell, hogy az ingatlan bérbeadasbdl szarmazo bevétel 90%-a19
utan 15% személyi jovedelemadot is kell fizetni. Az ingatlan értéke aktudlisan 28 000 000
Ft-ra teheté.

e Mennyi lesz az elsé évi bevételetek a bérbeadasbdl?

Ne feledkezz meg arrdl, hogy a félévre elbre fizetett 0sszeget is be tudjatok fektetni. Az
egyszer( banki lekotés kamataddval korrigalt hozama 2%.

Az elsé hat havi bérleti dijat egy évre tudjatok lekotni: 6 - 140 000 Ft = 840 000 Ft, amelyet
egy évre bankban lekotve 840 000 - 1,02 = 856 800 Ft bevételt eredményez

A masodik hat havi bérleti dijat év végéig mar csak 6 honapra tudjatok lekdtni: 6 -
140 000 Ft = 840 000 Ft, amelyet félévre bankban lekotve 840 000 - 1,01 =
848 400 Ft = bevételt eredményez. Egy év alatt dsszesen 1 705 200 Ft bevételetek lesz.

e Mennyilesz a bérbeadasbdl szarmazé adodfizetési kotelezettségetek?
0,15- (1680000 Ft-0,9) = 226 800 Ft az ado.

e Mekkora éves hozamot értek el a bérbeadassal és kamatoztatdssal az add levonasa
utan? (A feladatban megadott kamatlab mar a kamataddval korrigdlt kamatlab volt, igy
a kamatokbdl adét mar nem kell vonnotok!)

(1 680 000 Ft— 226 800 Ft) +16800+4+8400=1478400Ft az addval korrigalt
hozam.

Eves hozam = bérbeaddsbdl szirmazé bevétel/befektetett dsszeg:

19 Az adbjogszabdlyok szerint a bevétel 90%-at tekintjik jovedelemnek. A bevétel 10%-at az ingatlannal

kapcsolatban felmeriil§ koltségekre — pl.: karbantartas, biztositds, helyi ado, stb. — szamolhatja el az ingatlan
tulajdonosa. Ezt 10% koltséghanyad elszamoldsnak nevezziik. Lehetdség van azonban a tételes
koltségelszamolasra is, ha esetleg magasabb koltségek meriilnek fel, ekkor azonban szamlaval kell igazolnia az
ingatlan bérbeaddjanak ezeket a koltségeket.
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1478 400 Ft : 28 000 000 Ft =0,0528

Tehat 5,28%-0s hozamot érhetlink el ezzel a befektetéssel évente.

A bérbeadassal elérhet6 hozam nagysdganak értékeléséhez azt is kiszamoljatok, hogy
mekkora bevételre, illetve hozamra tennétek szert, ha a lakast inkabb eladnatok, és a
kapott vételdrat 1 éves allampapirba fektetnétek.

Az allampapirok hozamat kockazatmentes hozamnak is szoktdk nevezni, és ez tekinthet6
az adott id6tavon (pl. 1 év) elvart minimum-hozamnak. A ,magasabb kockazat magasabb
hozam” elve alapjan a kockdzatmentes befektetés hozamanal nagyobb hozamot varnak el
a befektet6k a tobbi (alternativ) befektetés esetén.

Mekkora arat kellene elérni a lakas értékesitésekor ahhoz, hogy egy év mulva biztonsagos
befektetéssel, példaul allampapirbdl szarmazo hozammal szintén évi 1 478 400 Ft hozamot
érjetek el? Keress az AKK honlapjan aktualis hozamokat!
http://www.akk.hu/hu/statisztika/hozamok-indexek-forgalmi-adatok/referenciahozamok

Ha nincs lehetGséged hozamokat keresni, akkor a kamatadodval korrigdlt évi 4%-os
kamatlabbal szamolj!

Megoldas:
x = a lakas kalkulalt ara
x -0,04 =1 478 400 Ft (elvart hozam)

39 960 000 Ft aron kellene tudni eladni a lakast. Ez joval magasabb, mint a piaci ar.

Ertékeld a kapott eredményeket az adott feltételek kozott! A szamitas alapjan fejezd be a
nyitott mondatokat:

e Az dllampapirral elérheté hozam csak a piaci atlagarnal ................ magasabb lakds ar
esetén eredményez a bérbeadassal kdzel azonos jovedelmet.

e A lakdskiadas ................... nagyobb hozamot eredményez, mint az ugyanolyan érték
allampapir befektetés.

e A lakdskiadassal elérhet6 hozam kockdzata ................ nagyobb , mint az
allampapirbefektetéssel elérhet6 hozamé.

e) Sorolj fel néhany kockazati tényez6t a lakaskiadassal kapcsolatban!

a bérleti dij nem id6ben folyik be,
a rezsi kifizetésének elmaraddsa
rongdlas a lakasban

fizetés el6tt eltling bérlé

stb.
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6. feladat

Az el6z6 feladatban megvizsgaltuk a 28 millié forintos lakasorokség kiadasi és értékesitési
lehet&ségét. Lassuk, milyen eredménnyel zarulna, ha az 0sszeg befektetésének
kockdazatmegosztdasara a kovetkezd alternativat valasztanank: 5 millid forintért devizat
vasarolnank, amit lekdtnénk egy évre. A maradék 23 millié forintot 4%-os kamatozdasu
allampapirban helyeznénk el egy évre, amelynek kamatadéjatol most eltekintiink.

a) Keress rd az interneten egy dltalad valasztott bank honlapjan a devizaarfolyamokra! Vélassz
ki egy bizalmadat élvez6 devizanemet!

ird fel ide a devizaarfolyamokat:

(Amennyiben nincs lehet8ség az internetes keresésre, a feladat megolddsdhoz haszndld a kévetkezd
drfolyamokat:

befektetés kezdetekor: futamidé végeén:
e eurd eladdsi drfolyam: 324 HUF/EUR e eurd eladdsi drfolyam: 334 HUF/EUR
e eurd vételi darfolyam: 318 HUF/EUR e eurd vételi darfolyam: 329 HUF/EUR)

b) Szamold ki a devizaarfolyam alapjan, hogy hany eurdt ir jéva a bank a befizetett
forintGsszeg utan a bankszamlan! Hasznald a mellékelt tablazatot!

Elhelyezett pénzosszeg forintértéke 5000 000 Ft
Atvaltasnal figyelembe vett arfolyam .

. - T Eladasi
megnevezése (eladdsi vagy vételi)
Atvaltasi arfolyam (Ft/eurd) 324
Elhelyezett eurd 6sszege (egészre kerekitve) 15432 €

c) A deviza befektetések hozamdnal harom fontos tényezével is szamolnunk kell: az
arfolyamvaltozdassal, a kamattal és a valtasi dijjal, mint koltséggel.

Kévesd nyomon befektetésed eredményét, toltsd ki a tdblazatot!

A befektetés adatai Osszege Pénznem

Lekotott deviza 15432 €

Kamat (évi 2%-os, kamataddval korrigalt kamatlab

és éves kamatfizetés esetén), egész szamra lefelé 308 =
kerekitve
Befektetés végeredménye 1 éves futamidd végén 15740 €

Befektetés végeredménye forintban az eredeti arfolyamok melletti
visszavaltas esetén
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Befektetés végeredménye forintban
Karikdzd be, melyikkel szamolsz! 15 740€ - 318 = 5 005320 Ft

‘vételi drfolyammal \vagy eladdsi darfolyammal

Befektetés végeredményében a kamatbol adédé

tobblet forintban 308€ - 318 =97944 Ft

Az eladasi és vételi drfolyam kiilonbségébdl, vagyis
. e . . L 15 432€ - (-6) = -92 592 Ft
az arfolyamrésbél fakado nyereség/veszteség

97 944 + (=92 592) =

Teljes hozam (az eltérés a kerekitésekbdl adodik) .

Ft

5857
5000 000

Effektiv hozam ~ 0,0011, azaz 0,11%

Befektetés végeredménye forintban, ha kézben arfolyamvaltozas tortéent

Befektetés végeredménye forintban

A vételi arfolyam és az eladasi arfolyam is 10 Ft-tal

nétt. ird ide az uj arfolyamokat!
15740€ - 328 =
4j vételilarfolyam: 328 HUF/EUR (4 Ft-tal Ft

5162720
meghaladja a korabbi eladasi arfolyamot)
Uj eladasi arfolyam: 334 HUF/EUR

Karikazd be, melyikkel szamolsz!

Befektetés végeredményében a kamatbol adédo

tébblet forintban 308€ - 28 Ft/€=101 024 Ft

Az arfolyamvaltozas hatasa a befektetés 15 432- (328 — 324) =

eredményében forintban (a korabbi eladasi és az Uj Ft
Ny . .y 61 728
vételi arfolyam figyelembe vételével)
Befektetés teljes hozama 101 024 +61 728 = Ft
162 752
is té szalé i 102752 . ,0325504
Befektetés tényleges hozama szazalékban (teljes =000000 = ) 3,255%

hozam/befektetett 6sszeg) azaz

d) Szdmitsd ki, hogy a deviza arfolyamdnak milyen irdnyu és mérték( valtozdsa esetén lett
volna a befektetésed hozama 0%!
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A hozam akkor lesz nulla, ha a befektetés a lekotéskor és a futamidd végén forintban

ugyanannyit ér. Ez azt jelenti, hogy 5 000 000 Ft kell, hogy legyen az értéke 15 740 eurdnak.

P . 5
Vagyis: vételi arfolyamon szamolva: w = 15 740.

Tehat x = 317,66 HUF/EUR a vételi arfolyam.

Vagyis az eredeti vételi arfolyam kis mérték(i azaz 0,34 HUF/EUR-val valé csokkenése
mellett mar nem is realizaltunk volna forinthozamot. A devizabefektetés hozamat az
atvaltasi arfolyamok (eladdsi és vételi) kozotti kiilonbség szinte le is nullazta.

Megjegyzés:

Sokkal nagyobb kockdazattal jar a hataridGs deviza lgylet. Nézz utdna az interneten, hogy mit

takar ez a meghatarozas!

Vond le a kovetkeztetést!

1. Ha most kellene dontést hoznod, melyik befektetési lehet6séget valasztanad az el6z6
két feladat alapjan? Ingatlanvasarlas vagy devizabefektetés? Valaszod indokold!

Az ingatlanvasarlassal jartunk jobban a feladatok alapjan, hiszen az elért hozam itt
mutatkozott nagyobbnak.

2. Gondold at az egyes befektetési lehet&ségek buktatoit!

e ingatlankiadds: sok el6re nem lathatd koltség merilhet fel (feldjitas stb.), illetve
kockazatot jelent a megvasarolt lakas bérbeadhatdsaga (inkabb vidéken), viszont magas
hozammal jarhat.
e devizabefektetés: az 4arfolyamvaltozas irdnya, mértéke nehezen kiszamithato,
bizonytalan, az atvaltasi arfolyamok kozotti kiilonbség okozta koltség akar a teljes
kamatot felemésztheti, ezért kockazatos befektetésnek szamit. Csak a forint folyamatos
romlasa esetén garantalt a hozam névekedés.
o Jdllamkotvény: az allam fizetésképtelenné vdlasa esetén van csak kockazata, am ennek
esélye csekély, ezért ezt tekinthetjiik a legbiztonsagosabb értékpapirnak, jelenleg
kamatozasa kedvezének tekinthet6 a hasonld kockazati szintl befektetésekhez képest.
e banki lek6tés: biztonsagos, am alacsony kamatot fizet.

Megjegyzés: a fentiek kombinacidi is megvaldsithatdak, illetve javasolt is ezek kombinalasa
nagyobb 0Osszegli befektetések esetén, hiszen igy a kockdzat az egyén kockazatvallald
hajlanddsaganak megfelel6en mérsékelheté.
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7. feladat

Befektetésként részvényeket is vasarolhatunk. A részvénybefektetések két maddon
biztosithatnak nyereséget befektetGik szdmara: egyrészt a részvény arfolyamanak névekedése,
mdasrészt pedig a részvény utdn kifizetett osztalék?® révén.

Részvényeket kdzvetleniil nem tudunk vasarolni a t6zsdén (Budapesti ErtéktSzsdén, réviden
BET), hanem csak befektetési szolgéltatdn (brokercégeken) keresztiil, megbizasi dij ellenében.

A sajtoban volt olvashaté az alabbi hir:

,2018. mdjus 16-dn kezdi meg az osztalékfizetést a MOL — dll a vdllalat BET-re eljuttatott
kézleményében. ...... Osszesen 94 278 069 345 forint osztalék kifizetésérél hatdrozott a Mol,
részvényenként brutté 127,5 forint iiti majd a befekteték markat.”?:

a) 2017. jdlius 4-én 50 db MOL részvényt vasaroltdl. Tudjuk, hogy a részvények arfolyama
napkozben is erésen ingadozd lehet, most azonban tételezzik fel, hogy Te is az els6 dbran
lathato, 2595 Ft-os arfolyamon vetted a részvényt ezen a napon.

Arfolyam: 2595 Ft/részvény

Tnap 5nap 1hé 3hs Teév B Mind MOL részvény 20121119,  Zardar: 3 096 Ft

3400

3200

% WWW

23800

f\\{/ | WH“WM\/ W Y

2400

10m die

5m db

2018.07_4.
MOL részveny: 2 778,00
341 795 db

201707 4
MOL részvény: 2 595,00
525 623 db

0db

Maj " bl 18 Aug 18 Szep 1B Okt "8 Mov '8

b) Az ujsagcikkben szerepl6 osztalékot 2018 majusaban megkaptad, és pont egy évvel a vételt
kovet6en 2018. julius 4-én értékesitetted a részvényeidet!

Olvasd le a mdasodik abrardél az eladasi arfolyamot!

20 A7 osztalék a részvény tulajdonosdanak hozama, amelyet a vallalat fizet adézds utdni eredményébdl,
(nyereségébdl) a részvényesnek. Az osztalék mértékérdl, kifizetésérél a kozgydilés dont.
Zhttps://www.portfolio.hu/vallalatok/megvan-mikor-fizet-osztalekot-a-mol.283304.html
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Arfolyam:2778 Ft/részvény

c) Szamitsd ki részvénybefektetésed pénziigyi eredményét! Ne feledd, hogy a t6zsdei adas-
vételi Ugyletekhez megbizdsi dij is kapcsolddik, mely az tzletkotés értékének 0,3 szdzaléka.

Részvény Os:szeg
(Ft/részvény)

Eladasi arfolyam 2778
Vételi arfolyam 2595
Befektetés arfolyamkiilonbozete .
(eladasi arfolyam — vételi arfolyam)
Kapott osztalék 127,5
Befektetés 6sszes hozama 3105
(arfolyamkilonbozet + kapott osztalék)
A vétel és eladas megbizasi dija az lzletkotési érték
szazalékaban

o Vételhez kapcsolédd megbizasi dij/részvény 2595 - 0,003 = 7,785

e Eladashoz kapcsolédd megbizasi dij/részvény 2778 - 0.003 = 8.334

Egy részvényre jutd osszes megbizasi dij 16.119
Koltségekkel csokkentett hozam: 294, 381
Befektetés hozamai %
Befektetés hozama 294,381 : 2595 =
(képlete: koltségekkel csokkentett hozam: vételi 0,1134
arfolyam) tehat 11,34%

Az osztalék és arfolyamnyereség-adoéval (15%)

. o/ — 0
csokkentett hozam: L o il eidn Sl

9,639% : 1,026 =

Az inflacioval korrigdlt redlhozam, ha az inflacié 2,6%
9,394%

d) Ertékeld befektetésed! J6I dontottél a részvényvasarlassal, vagy érdemesebb lett volna
masba fektetni pénzed? (Idézd fel az el6z6 feladatok soran 6sszegylijtott informacidkat a
mas befektetési lehetGségekkel elérheté hozamokkal kapcsolatban!)

JOl dontottem, elég magas a 9,394%-0s hozam.
e) Vizsgdld meg az abrat ismét! J6 dontést hoztdl juliusban az eladassal vagy érdemes lett

volna varnod? Hogyan valtozott a részvény arfolyama azota?
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A részvény dra emelkedett, ezért lehetett volna még varni.

Vizsgdld meg a fenti abrakat! Jel6lj be egy olyan id&szakot az egyik dbrdn, ahol
arfolyamcsokkenés kovetkezett be! Milyen kovetkeztetést tudsz levonni ebbdl a
valtozasbdl a befektetés kockdzatossagara vonatkozéan?

(Barmelyik dbran elfogadhatd barmelyik olyan id&szak bejelolése, amelynél a diagram
negativ meredekséget mutat.)

A részvénybefektetések magas kockazattal jarnak, hiszen néhany nap, vagy akar éra alatt
is jelent6s mérték arfolyamcsokkenés kovetkezhet be a piacon.

Ha az allampapirokkal évi 4,5% (kamataddval csokkentve 3,825%) hozam érhetd el, hogyan
értékelnéd a fenti befektetést?

A részvény kockdazatos befektetésnek szamit, dm a c) pont szamitdsai szerinti esetben
magas hozamot biztositott a befekteté szamara. Az dllamkotvényekkel is kedvez6 hozam
érhetG el manapsag, és sokkal kiszamithatobb, biztonsagosabb befektetésnek szamitanak,
igy a kevésbé kockazatvallald befektet6k szamara kivald lehetGséget nyujtanak pénzik
értékének novelésére.

Varhaté hozam

o*
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Viselend6 kockazat
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8. feladat

A rendelkezésedre 3&ll6 megtakaritdsodat értékpapir-portfélioba fekteted. A portfélio
Osszetételét a tablazat mutatja, az drfolyamok varhaté alakuldsat piaci elemzék el6rejelzése
alapjan jelzi a tablazat, és mar az adodval korrigalt hozamokat tartalmazza:

. .. . . Piaci arfolyam varhaté
. Piaci arfolyam varhaté ) : :
Aranya a . . . valtozasa a befektetés

valtozasa a befektetés

portfoliéban oz . <2 masodik harom
els6 harom hénapjaban , .
hénapjaban

Ertékpapir neve

Allamkétvény X +2% +3%
A" részvény 20% - 0,2 +6% +5%
,B” részvény 0,5—x +11% -2%
Vallalati kotvény | 30% - 0,3 +4% +7%

a) Milyen ardnyban kell allamkotvényt és ,B” részvényt tenned a portfoliddba, ha az els6
negyedévben legaldbb 5 szdzalékos hozamot szeretnél elérni?

x-1,02+0,2-1,06+ (0,5—x)-1,114+0,3-1,04 > 1,05 Ebbél x < 0,3222
Tehat az allamkotvény aranya a portfolioban legfeljebb 32,22% legyen.

b) Ha 1000 000 forintot szeretnél ugy befektetni, hogy legalabb 90 000 forint nyereséged
legyen fél év alatt, hany forintért célszer(i most allamkotvényt és ,B” részvényt vasarolnod
a portféliodba?
x-1,02-1,03+200000-1,06-1,05+ (500 000 — x) -1,11-0,98 + 300 000- 1,04
-1,07 =1 090 000
Ebbbl x < 277 957, tehat az allamkotvény legfeljebb 277 957 forintnyi lehet.
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